Bevezetés a szamitaselméletbe I1.
Zarthelyi feladatok
2001. majus 3.

. Legyen G egy egyszerli paros graf és jelolje A a G szomszédsagi
matrixat. Mutassuk meg, hogy ha G-ben nincs teljes parositas,
akkor det A=0!

Oldjuk meg a 6x =9 (mod 15) kongruenciat!

3. Mi az utolsé két szamjegye (a tizes szdmrendszerben) az alabbi

szamnak:

1 997200 12005

. Hatarozzuk meg az 0sszes olyan m természetes szamot és p
primszamot, melyekre ¢(m) = @(pm) teljesiil!

. Bizonyitsuk be, hogy tetszéleges p > 5 primszam az 1, 11, 111,
1111, ... szamok koziil végtelen soknak osztdja!

. Legyen a valos szamok halmazan alb = ab + a + b. Vizsgaljuk
meg, hogy ez a mivelet asszociativ-e, kommutativ-e, van-e
neutralis eleme (mas néven egységeleme) és hogy invertalhato-e.

. Legyen n = 4. Az n hosszl 0-1 sorozatok H; halmazan jeldlje + a
modulo 2 6sszeadast, azaz legyen a a;...a, + bib,...b, = ¢(C,...Ch ha
Ci = a + b; (mod 2) teljesiil minden 1 < i < n esetén. Alljon H,
azokbdl a 0-1 sorozatokbol, amelyekben az egyesek szama kettovel
oszthatd, H; pedig azokbdl, amelyekben az egyesek szama
harommal oszthatd. Az el6bb definidlt muvelettel csoport-e H,?
Csoport-e H3?

. Igazoljuk, hogy egy csoport nem allhat eld mint két valdédi
részcsoportjanak unidja!
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