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1. A [0; 1] intervallumon találomra kiválasztunk két számot. Mennyi a valószí-
n½usége, hogy az egyik szám több mint négyszerese lesz a másiknak?
Megoldás: Legyen a két szám x és y. Vagy annak kell teljesülnie, hogy
4x < y, vagy annak, hogy 4y < x. A megfelel½o tartomány területe adja a
keresett valószín½uséget: p = 2 � 18 =

1
4 :

2. Ha X 3-paraméter½u exponenciális eloszlású valószín½uségi változó, akkor
mi a s½ur½uségfüggvénye az Y = 2X�3 valószín½uségi változónak? Adja meg
Y standardizáltját!
Megoldás: FY (x) = P(Y < x) = P(X < x+3

2 ) = 1� e
� 3
2 (x+3) , ha x � 3.

fY (x) =
3
2e
�2 x+33 , x > 3

2 . EY = 2EX � 3 = � 7
3 ;�Y = 2�X = 2

3 =)
~Y = Y�EY

�Y = 3Y+7
2 :

3. Legyenek X és Y független, � = 2 paraméter½u Poisson eloszlású változók!
Mennyi E (X � Y )2?
Megoldás: E (X � Y )2 = EX2 + EY 2 � 2EXY = 2EX2 � 2EX � EY =

2EX2 � 2 (EX)2 = 2�2X = 4:

4. Legyenek X1; X2; X3 független, azonos N(�2; 3) eloszlású valószín½uség½u

változók. Számolja ki a �2
�

3P
i=1

i �Xi
�
és cov

�
3P
i=1

i �Xi;
3P
i=1

Xi

�
mennyi-

ségeket!

Megoldás: �2
�

3P
i=1

i �Xi
�
=

3P
i=1

i2 � �2Xi = 9 � 14 = 126

cov
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=

3P
i=1

i � �2Xi = 9 � 6 = 54:

5. Két kockával dobunk. X az egyesek száma, Y a dobott összeg.
cov(X � 3; X � Y ) =?
Megoldás: .
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36 =
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36 ;

cov (X;X) = �2X = 2 � 16 �
5
6 =

5
18 :
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cov (X;Y ) = � 30
36 � �0; 833: cov(X�3; X�Y ) = cov (X;X)�cov (X;Y ) =

5
18 +

15
18 =

10
9 :

6. Mikor mondjuk egy # paraméterhez torzítatlannak egy Tn statisztikai bec-
slést? Mondjon példát torzítatlan becslésre!
Megoldás: A Tn statisztika a Tn statisztika torzítatlan becslése, ha ETn =

1



#: pl. az átlagstatisztika torzítatlan becslése a minta várható értékének,
vagy a korrigált empirikus szórásnégyzet torzítatlan becslése a minta vari-
anciájának.
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