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1. Az X ésY egyiittes striiségfigguénye
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Mennyi az a értéke? Filggetlenek-e X ésY ?

Megoldas. Az egységre normaltsagi feltételbdl szamithaté a értéke:
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A fentiek alapjan tehat a = %. A surtiségfiiggvények az alabbiak lesznek:
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Mivel fx(z)fy (y) # fxy(z,y), X és Y nem fiiggetlenek.
2. X ésY figgetlen valdszindségi vdltozdk. Szdmolja ki az fx(x) =2, z € [0, 3] és az fy (y) = %y,
y € [2,3] strdségfiggvények konvolicids striségfigguényét, fx iy (t)-t!

Megoldés. A keresett sfirfiségfiiggvény értelmezési tartomanya Rx 1y = [2, 1], a fiiggvény maga
pedig a kovetkezo képlettel kaphaté:
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ahol az integralasi hatarok véaltozasa miatt a kovetkez6 hdrom esetet kiilonboztetjitkk meg:
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3. Legyenek az A és B fiiggetlen események, C pedig mindkettdjiket kizdré esemény. P(A) =
P(B)=P(C) = i, P(A-B+C)=?

Megoldas.

P(A-B+C)=P(A-B)+P(C)-P(A-B-C)=P(A)P(-B)+P(C) - P(C) =2

4. Egy dobozban 2 piros 2 fehér és 2 z6ld szini golyd van. Visszatevés nélkil addig hizunk, amig
mindhdrom szinbdl nincs mdr legalabb egy golyonk. Jeldlje X a sziikséges hizdsok szamat! Adja
meg X eloszldsdt, vdrhatd értékét és szordsdt!

Megoldas. A keresett valészintiségek a kdvetkez6képp kaphatdk meg:

222 2
P(X=3)= (pfz)*fiégi*g
P(X =4) =P(ffpzVppfzV zzpf vV ppzf V zzfpV ffzp)-3
2122 2
6543° 5
P(X=5)=P(ffzzpVv...)-3
_g2l2l, 1
6543 5
A véarhaté érték, a mdsodik momentum és a szérds az alabbi mdédon szamolhatok:
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5. Egy szabdlyos dobdkockdval addig dobok, amig kettest vagy otost nem kapok. Jelolje X a
dobdssorozat kozben dobott egyesek szamdt! Mennyi X vdrhatd értéke? P(X =0) =2

Megoldéas. Jeldlje Y a dobasszamot. Ekkor
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azaz X feltételes eloszldsa az Y = n feltétel mellett binomidlis, konkrétan B(n — 1,%). Ezt
felhaszndlva a keresett varhaté érték a kovetkezd:
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0) valésziniiség szintén a teljes valdsziniliség tételének felhaszndldsdval kaphato:
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