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Megoldés

. A; @i fejet dobtunk, i = 1,2,3,4; B : 2 hatost dobtunk

P(B)=Y,_, P(B|4)P(4) (2 pont)
P(B|A1)=0 (0.5 pont)
P(B|4:) = (1) (0.5 pont)
P(B|A)=(3) ()% (1 pont)
P(B|A)=(3) () () (1 pon)
P (42) = (3) (3)". P (43) = (3) ()", P(40) = (5)" (2 pont)
Pld|m) = SEZIEEL 2o
= i% = 60 1 pont
o e
1 (u) = ha u € (5,8) (1 pont)
Fx(t) = P(X<t)P<%>% (1 pont)
= 1_P(X<%):1_F%(%) (1 pont)
_ $-5 8 1
-3 T3 3t
fxt)=G-%) = (1-1 pont)
ha § <t < % kiilénben 0. (1 pont)
B(X) — /th( )it — / t@dt (1 pont)
= %(hlélné)%lng (1 pont)



5,1
E(X?) = /thX(t)dtz/ 1ozt
1/1 1 1
= Z(z-2)== 1 pont
3(5 8> 40 (1 pont)

02X = E (X?) - (E(X))? (1 pont)

3. A : a palackban 0.6 liternél kevesebb van; R : régi tizemben palackoztak;
U : 1j tizemben palackoztdk
P(A)=P(A|R)P(R)+P(A|U)P (U) (2 pont)
P(R)=03,P(U)=0.7

0.6 —0.7

1 1
Hasonldan:

D(-2)=1-9(2) (2 pont)
Tehét P (A) =03 (1-®(3)) +0.7(1—-®(2)) =1-0.3® () — 0.7® (2)
(1 pont)

4. cov(X,Y)=EXY —EX -EY (2 pont)

EX és EY meghatarozasahoz sziikség van a vetiileti stirtiségfiiggvényekre.

fx(@) = /fX,Y(ian)dy (0.5 pont)
= /OO 2¢*7Ydy (0.5 pont)
= 2¢7% (1 pont)

azaz X € E(2), igy EX = 3 (1 pont)
fy(y) = [ 2e7" Vdw = 2e7Y — 2e~ 2 (1 pont)
EY = fyfy(y)dy = fooo 2ye Ydy — fooo 2ue~dy =2 — % = % (1 pont)



EXY

//xyfxydmdy = /000 /Oy 2xye™*"Ydxdy (0.5 pont)
= /00 <[2zyezey]g + /y 2yemeydx) dy (0.5 pont)
0 0
/OOO (72y26_2y —2ye~ %Y + 2ye_y) dy (0.5 pont)
= [y2672y}go — /OO 2ye~Ydy — /OO 2ye " Wdy + /°° 2ye Ydy (0.5 pont)
0 0 0
1 1

— 0—5—5—1—2:1 (0.5 pont)

Tehdt cov(X,Y) =EXY —EX -EY =1-1-2 =1 (0.5 pont)

. Likelihood-fv: L(x,9) = Iy P (X; = ;) = I, Te™ (2 pont)
Loglikelihood-fv: I(x,9) = —nd +Ind - Y1 x; — > ; In(x;!) (2 pont)
Ezt kell maximalizalni: 0 =1'(x,9) = —n+ § >/ | @; (2 pont)

Vagyis a paraméter maximum likelihood becslése J = L5 ;. (1 pont)
A becslés torzitatlan, ha Ed = 0 (1 pont)

Azonos eloszldsu valoszinliségi valtozok atlaganak varhaté értéke a kozos
vérhaté érték. (1 pont)

Poisson-eloszlas vdrhat6 értéke a paraméter, jelen esetben ¥, (1 pont)

tehét torzitatlan a becslés.

. Nagy szdmok torvényének Bernoulli-féle gyenge alakja (5 pont)
Bizonyitésa (5 pont)



