DIFFERENCIALSZAMITAS - eredmények

(1) Differencialhatosag.
l.a=3;b=-2

2. f'(x)=sinl—lcosl, hax#0
X x X

4x° sinl—x2 cosl, hax#0

3 f'x)= X X ; f ' folytonos R-en
0, hax=0
4. f'(x)= arctanl——z, hax#0
x l1+x
5. f'(z):hnzl—”zx_z_lzl
X—> X —

(2) Derivaltak meghatarozasa a differencialasi szabalyok segitségével.

3cos(3x+2)V1+x* — Y sin(3x+2)
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5. f'(x)=35”2'51n3'tan3(1+x2)+35”2'3tan2(1+x2).%
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cosh x 1
6. f'(x)=—— .
ALY 1+sinhx In3
7. f'(X)=(e“”)'=e“”-(lnx+1)
8. f l(x) — esinx~ln(l+x) . [COS x- ln (1+ x) + Slnx}
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9. f(x)= ity -[SIn (1+cosh x) +(2+3x)— 0 X }
1+cosh x



(3) Igazolja az alabbi egyenlétlenségeket!

1. f(x)=~1+x; [a,b] = [O,X]; x>0

1, 2, 3: Lagrange—féle kozépértéktétel
2. f(x)=arctanx; [a,b]=[0,x]; x>0 alkalmazasa.
3. f(x)=Inx; [a,b] =[1,x]; x>1

2
4. f(x)=e" —1—x —% monotonitdsdnak vizsgélata (0,c0)-en.

3
. . . X S . .
S. f(x)=x—sinx és g(x)=sinx—x+ Z monotonitdsdnak vizsgalata (0, oo) -en.

3
x . N
. f(x)=arctanx—x+ 3 monotonitdsdnak vizsgélata (0,c0)-en.
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(4) Szamolja Ki az alabbi hatarértékeket!

1. — 2.2 3.0

4.1 5. lim f(x)=co; lim f(x)=0 ¢, 0
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7.0 8. o2 9. e



(5) Abrézolja az alabbi fiiggvényeket!

1.

fx)=x"-5x Do f=Rgf=R lim f (x) = oo
fl(x)=5x*(x"-3)

f"(x)=10x(2x-3)
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2.
f(x)=x>=2Inx
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Fl = x’ Do f =R \{1} lim f(x)=1
(x=1) Rg f =[0,0) lim () =0
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f)=—= Do f =R\{1} lim f (x) = oo
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6.

1-Inx Do f =(0, lim f(x)=0
fx)= 2 f=(0) X_>°°f
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7.

fx)=(x—6)e™" Dof=R
f)=e"(-x+7) Rg f =(—e0,e7 ]
() =e"(x-8)
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lim f(x) =




8.
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f(X)=xeé Do f =R \{0} lim f(x) = oo
1 1 Rng(—oo,O) és [e,oo) )}l_gl f(x)=oo
s (1_;j lim f(x)=0
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10.

a)
S =x"Inx Do f =(0,00) lim £ (x) = eo
f'(x)=x(2Inx+1) Rng[—i,ooj th)l f(x)=0
f"(x)=2Inx+3 2e
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b)
Xlnx=k

nincs megoldés, ha: k < —i
2e

J egy megoldas, ha: k = —2i vk=>0
e

3 két megoldas, ha: —zi <k<0
e
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1 1
Jinverz fiiggvény a kovetkezo intervallumokon: [O,e 2]; [e 2,00]



11.

a)
flx)=xe™ Dof =R lim f (x) =0
Fi=e*(1-x) Rg f =(—eo,e™' ] lim f (x) = —oo

X—>—oc0

fl'(x)=e"(x-2)
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b)

J inverz fiiggvény a kovetkezd intervallumokon: (—oo,1); (1,00)

c)
n[%ii(f(x)zf(l)zé r[roljsr]lf(x)= f(0)=0

max f(x) = min f () =0
[0.) e
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c

r(r(}i); f(x)= f{}g)l f(x) nem létezik



