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. Legyen G olyan véges egyszerli graf, melynek minden foka péros és valamely
v € V(G) csticsan az Osszes G-beli kor dthalad. Bizonyitsuk be, hogy minden
olyan G-beli séta, amely csupa kiilonb6z6 élet hasznal fel és nem folytathatd
valamely mar felhasznalt él 1jbdli felhasznélasa nélkiil, sziikségképpen Euler-kor.
(G-beli sétanak olyan vjejvoevsg_1€p_1v) sorozatot neveziink, ahol minden i-re
v; € V(G), e; € E(G) és e; = {Uivvz‘—i—l})

. Egy n-szer n-es sakktabla bizonyos mezé6it kijelolték, ezekre szines golyokat kell
helyezniink tgy, hogy azonos sorba, illetve azonos oszlopba keriilé golyék nem
lehetnek egyszintiek. Tudjuk, hogy semelyik sorban és semelyik oszlopban nincs
k-nél t6bb megjelolt mez6. Igaz-e, hogy ekkor k-féle szinli golydval biztosan meg
tudjuk oldani a feladatot (ha mindegyikbél elég sokat hasznalhatunk)?

. Legyen G és Gy két véges egyszerti graf, melyek kromatikus szadma harom.
Definidljuk altaluk az aldbbi F' grafot. F' cstcsai az Osszes olyan rendezett (u,v)
parok, melyekre u € V(G1) és v € V(G2). Két ilyen cstcs, (uy,v1) és (ug, v2) akkor
és csak akkor van Osszekotve F-ben, ha {uj,us} € E(G1) és {vi,v2} € E(G2) is
teljesiil. Bizonyitsuk be, hogy F' kromatikus szama is harom.

. Minimélisan hany éle kell hogy legyen egy olyan n-csiicsi egyszeri grafnak,
amely hiaromszogmentes, de tetszéleges két még Osszekotetlen csicsat Gsszekotve
keletkezik benne haromszog?

. PERT-es példa. (...)

. Bizonyitsuk be, hogy tetszleges n > 2 pozitiv egészre fennall, hogy
a(n) - p(n) <n?

. Tudjuk, hogy az a egész szamra teljesiil, hogy ' = 5 (mod31) és a'®' =
19 (mod31). Milyen maradékot ad 31-gyel valé osztaskor az a egész szam?

. Legyenek G és H véges csoportok és ¢ homomorfizmus G-bol H-ba. Bizonyitsuk
be, hogy tetszbleges g € G elemre a g elem rendje oszthaté a ¢(g) elem (H-beli)
rendjével.
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