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1. Legyen az X és Y együttes eloszlásfüggvénye:
FX;Y (x; y) = x

3y; 0 � x � 1; 0 � y � 1:
Mennyi a P (X � Y ) valószín½uség?
Mo.: X és Y függetlenek, együttes s½ur½uségfüggvényük:
fX;Y (x; y) = 3x

2; 0 < x < 1; 0 < y < 1:
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2. Egy szavazóhelyiségben három szavazatgy½ujt½o úrnát helyeztek el, ame-
lyik mindegyikébe egyforma valószín½uséggel tehetik a szavazólapokat a
választók. Ha a körzetben 1000-en szavaztak, mekkora valószín½uséggel
marad teljesen üres úrna a szavazás befejezésekor?
Mo.: Ai : tesznek szavazatot az i-edik úrnába (i = 1; 2; 3).
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3. Az X és Y változók együttes s½ur½uségfüggvénye:
fX;Y (x; y) = 2e

�2y; x 2 (0; 1) ; y > 0:
Adja meg az E (X j Y ) feltételes várható értéket!
Mo.: X 2 U (0; 1) ; Y 2 E (2) ; függetlenekl!
E (X j Y ) = E (X) = 1

2 :

4. Feldobnak egy szabályos kockát, majd két szabályos érmét annyiszor,
amennyit a kocka mutat.
a) mennyi a valószín½usége, hogy egy fejet sem dobnak;
b) feltéve, hogy egy fejet sem dobtak, mennyi a valószín½usége, hogy a
kockával el½oz½oleg 6-ost dobtak?
Mo.: a.) B: nem dobnak fejet, Ai : a kockán i-t dobnak.
P (B j Ai) =

�
1
4

�i
;P (Ai) =

1
6

A teljes valószín½uség tételéb½ol:

P (B) =
6P
i=1

P (B j Ai) �P (Ai) = 1
6

6P
i=1

�
1
4

�i
b.) A Bayes tételb½ol:
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5. Legyen X 2 N (�2; 3) és Y 2 E (2) függetlenek, Z = 3X �Y: Számolja ki
Z várható értékét, szórását és az R (Z; Y ) korrelációs együtthatót!
Mo.: EZ = 3EX �EY = �6� 1
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6. Mikor nevezünk asziptotikusan torzítatlannak egy becslést?
Mo.: Ha a becsl½o statisztika várható értéke a paraméterhez tart, ha a
mintaelemszám tart a végtelenbe.
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