2012. november 14. Szerda Potzarthelyi (1. rész) (50 perc) -- Megoldasok Bev. Mat. BME

1. Hozzuk a lehetd legegyszer(ibb alakra az aldbbi kifejezést : (12 pont )
2 2x ). 2x%+ 2x ( 2, 2X . 2x-(x+1)
x2—x  1-%2 x3-1 x-(x=1)  (x-1)-(x+1) (x-1)-(x>+x+1)
2~(x+1)+2x2 _ 2x-(x+1) 3 2~(x2+x+1) _ 2x-(x+1) B 4
x-(x=1)-(x+1)  (x-1)-(x%+x+1) X-(x=1)-(x+1)  (x-1)-(x®+x+1) (x-1)?

2. Egy téglalap oldalai a=10 cm, b=20 cm.
Az a oldal hosszat 10 %-kal néveljiik, a b oldal hosszat 20 %-kal csokkentjiik.

Hany szazalékkal véltozik a téglalap tertilete ? (12 pont)

Az eredeti téglalap terilete Ty =a-b, a mddositotté T, = (1.1-a) - (0.8-b) = 0.88-a-b =088 T, =

T, a Ty-nek 88 szazaléka, tehat 12 % -kal csokken a téglalap teriilete

1
3. Adjuk meg az f(X):=In(x——) fiiggvény értelmezési tartomanyat és zérushelyeit : (13 pont )
X

2
. L. , 1 x° -1
1. Ertelmezési tartomany : X—>0 < —>0 &
X X

a.) x>0 é x°-1>0 = x>1 |, b.) x<0 é x°-1<0 = -1<x<0 |,

tehdt Df=(-10) U (1 +x) .

1 1++/5 1-+5
1. Zérushelyek: f(x)=0 < x-—-=1 o xXP-x-1=0 = xlzT\/_, XZ:T\/_
X
4. Az y=X2 +b-X+c parabola cslicspontia M (1,—4) . (13 pont )
A parabola és az X tengely egyik metszéspontja: —1 .
Adjuk meg b és C értékét! Adjuk meg a parabola és az X tengely masik metszéspontjat is !
A csucspont koordinatai kielégitik az egyenletet : —4=1°4+b-1+c¢ ,

' A (=L 0) pont a paraboldra illeszkedik: 0= (—1)2 +b-(-)+c

i = -b=b+c, -1=-b+c = (a két egyenletet dsszeadjuk) =

c=-3, b=-2 = y= x> -2x-3 a parabola egyenlete .

y=x"2-2:-3
Az X tengellyel vald masik metszéspont a 0= x> -2x-3 egyenletbdl,

felhasznalva, hogy az egyik gyék X; =-1, s a gyokok szorzata -3,

M(1, -4)

5 (vagy a tengelyre vonatkozd szimmetriabdl ): X, =3, a metszéspont tehat (3, 0) .
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2012. november 14. Szerda Potzarthelyi (2. rész) (50 perc) -- Megoldasok Bev. Mat. BME

1. Oldjuk meg a koévetkezé egyenletet : (8 pont)
10++10% -4-16

4X-10-2* = —2* o (292-10.2"+16 = 0 < 2= 5 =5+3 =

= 2X=2  vagy 2%=8 = Xx=1 wvagy Xx=3
2. Oldjuk meg a kévetkezd egyenletet : (12 pont)

J1-cos?x —sin2x=0 (xe[0,27] ) < |sinx|=2-sinx-cosx =

1. Ha sin x=0, akkor az egyenlség teljesiil (0=0), tehat x=0, 7z, 27 az adott intervallumba es6 megoldasok,

. A V4 i A7

1II. Ha SinX#0, akkor O0<X<7m esetén 1=2-CO0SX < X:? ;. T<X<2m esetén —1=2-COSX < X:T
3. Egy (a,) mértani sorozat els§ harom tagjanak Gsszege 63.

Ha az els§ taghoz 3-at adunk, a harmadikbdl 30 -at kivonunk, akkor egy szamtani sorozat egymast kévetd tagjait kapjuk.

Adjuk meg a mértani sorozat els§ harom tagjat, és a sorozat hanyadosat ! (17 pont )

Legyen a szamtani sorozat (b,), a differencia d, a mértani sorozat hanyadosa (.

a
(b, —d)+b, + (b, +d)=63+3-30=36 = | by,=a,=12 . A mértani sorozatra —2+a,+a,-q=63 =
q
174417282 .
12412.9q+12-q2=63.q << 4.g°-17-q+4=0 = q= - =2 o | g=4, g=p
= A mértani sorozat : a=3, ap=12, az3=48, .. g=4 , vagy
1
a =48, ap =12, az=3, .. q:7 ,

4. Adott egy egyenes e: 2y—-x=4, ésa P(-15) pont.

frjuk fel annak az egyenesnek az egyenletét, amely merdleges € -re, és atmegy P -n! (13 pont)

e egy normalvektora N =(-1 2), erre merdleges pl. az m=(2,1) vektor.

fgy a P-n &mend e -re merSleges egyenes egyenlete :

2Xx+y=2-(-1)+1-5 = 2X+y =3

A két egyenes metszéspontjanak meghatarozasa :

y=3-2x, 2:3-2x)-x=4 = x:%, y=3—2-?=—

- Mp = (0.4, 2.2)
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