2011. oktober 10. Hétfd I. Zarthelyi A csoport (50 perc) -- Megoldasok Bev. Mat. BME

1. Rakjuk ndvekvdé sorrendbe az aldbbi szamokat :

1
A:lnizz—z, B= 3642 =2, C=J3+2ﬁ=J(1+ﬁ)2=‘1+J§‘:1+ﬁ . 2< 1442 <3,
e
D:\/(l—@)z:‘1—@‘=@—1:2-\/§—1 >3 = A<B<C<D | . (8 pont)
2, (%)'°949’2+(Iog321—log37) -~ 22 (%)2"0943“093% - 4%+1 - % . (8 pont)

1

lo =
+(logz 3+logz3 7-logz7) =4-9 2 +logz 3 = %+1

N‘I—‘

Maskeént : (%) 10049 -2 (logg 21—1log3 7) = 2%- 9

31z 97 T Vs Vi T b «/5
3. cos +tg—— =cos(—+57)+tg(—+2x) =cos(=+r7)+ tg— =-cos—+1 | = 1-—— |. (8pont
9—, (5 +5m+( +27) Cgr7)+ 197 5 5 (8 pont)
4. Hozzuk a leheté legegyszeriibb alakra :
2n 5n 2n n/2 n »n 2n 2n n n n n
(ﬁ) 22 +2.2 +1(/33 _ 2°-2°42.277+2 _ 27-(27+2:27+2") _gon [ o2 | (8 pont)
(\/g) n'zn.g—n'27n 3n.2n.9—n.3n 9n.2n'9—n
5. legyen f(X)= 3241 és g(x)= 4 X2 +X . Mivel egyenls  f(g(x)) és g(f(x)) ? (10 pont )
X2+x -2 .
f(g(x))=3 +1, Megj.: Dif,g=(-%,-1] U [0,+x) ( =Dy ),
g F(X) = | (3 241)2+(3°241) = 9213042 Dgof =R ( =Dg ) .
3(x+2)%-(x-3)2-2(x-3)-(x+2)°
6. Adjuk meg az f(X)= ( ) 2 fliggvény értelmezési tartomanyat és zérushelyeit! (8 pont)
X—3
Ds =R\{3} ( u.i. a nevezében nem lehet zérus )
F00 = 3(x+2)%-(x=3)2-2(x-3)-(x+2)°  3(x+2)%-(x=3)-2(x+2)°>  (x+2)?-(3(x-3)-2(x+2))
(x-3)* (x-3)° (x-3)°

(x+2)%-(x-13)

3 = f(X) = 0 pontosan akkor, ha X=-2 vagy x=13, tehat f zérushelyei -2 és 13
(x=3)

Kérolyi Katalin : 1_Zarthelyi_Megoldasok_20111010 1 of 2 2011.10.17. 5:30



2011. oktober 10. Hétfd I. Zarthelyi

B csoport (50 perc) -- Megoldasok Bev. Mat. BME
1. Rakjuk névekvd sorrendbe az alabbi szamokat :
1 1
A=3271=-3, B=e"=4, C=(3)% =T o=, D=In1=0
(3 0935 )2 25
= A<D<C<B (8 pont)
7 56 1
2. (2-logy V56 —log, 7) + cos?ﬂ = Iogz7 + cos(27r+%) = 3+§ (8 pont)
5,46 44 4 2
1 4°+4° -4 1000 47 . (4+4°-1 10 19 107
3. 3 + Y, ( )1/3+ LE ) = —+— = — (8 pont)
3/0,027 4° 14 27 4%.(4+1) 3 5 15
XZ
1= X3 +1
4. Hozzuk a leheté legegyszeriibb alakra : x“-1 |
2 3X-1  1+x-(x-1
+
1-x
x? —1-x?
2 _ X+1) - (x> —x+1 -1 1-x
_ x“ -1 . ( )2( ) - . “(x+1) = — (8 pont)
2—-2x+3x-1 X2 —x+1 (x-2)-(x+1) x+1 x+1
1-x
5. Abrazoljuk az f(X)= 2, fliggvényt és adjuk meg az inverzét ! ( 10 pont )
Fuggvenyteiranszformaaoval abrazolva f grafikonjat : Df R, Rf —(L+),
az y=3" grafkont az X tengely mentén 2-vel jobbra, f injektiv u.i. szig. mon. név8, igy az inverze létezik :
majd az Yy tengely mentén 1-gyel felfelé kell eltolnunk.
f inverzének meghatarozasa :
Df*1 :Rf 2(1,+00) ,
-1 -1
x=3" 02,1 & x-1=3F (2
Ly=3% logz (x-1) = f1(x)-2 < | f(x) = logg (x-1)+2
2.y = 37(x2)
3 y=34(x2) +1 Megj.: Rf,l =D; =R,
I
e Ha f grafikonjat koordinatatranszformdacidval abrazoltuk volna,
P = ;: — akkor az 77239& exponencidlis fliggvénygrafikont kellett volna abban a
&,n  koordinatarendszerben &brazolni, melynek origdja az X,y
: koordinatarendszer (2,1) pontjaban van, s tengelyei parhuzamosak az
X,y tengelyekkel, s az egységek valtozatlanok.
2
o X . . .
6. Llegyen f(x)= 4 és  g(x)= T+1 . Mivel egyenls f(g(x)) és g(f(x)) ? (8 pont)
J05x2+1 .
f(g(x)=4 - Megi.: Dj.,g=R ( =Dy ),
g(f(x))= 05-(4)2 41 = 05.16¥" +1, Dg.f =[0,+) ( =Dy )
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