Fels6bb matematika (2. poétzh. 15-05-21) Neptun:

1. Adja meg a kovetkez§ matrix szingularis felbontasat, en-
nek redukalt alakjat, és ennek segitségével a métrix pszeu-
doinverzét: (7 pont)

1 2
A=12 2
2 1

2. A Gersgorin-korok segitségével mutassuk meg, hogy az

alabbi matrix diagonalizalhato: (4 pont)
-40 0 2 0 2
4 =20 0 6 O
0 8 0 8 2
0 6 0 20 4
4 0 2 0 40

3. Az A1, 11 matrixnak két sajatértéke van, 1 és —1. Az
A — T hatvanyainak rangja rendre 8, 7, 6, 6. Az A +1
hatvanyainak rangja rendre 9, 7, 6, 5, 5. Irjuk fel az A
méatrix J Jordan-féle normalalakjat, minimalpolinomjat, és
adjuk meg a sin(7wJ) matrixot! (7 pont)

4. Adjuk meg az A métrix Frobenius-, 1-, 2- és co-norméjat,
valamint az A~ matrix 2-norméjat, ahol (6 pont)
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5. Legyen
1 1 3
A=13 0 0
3 0 0
Mennyi az r = p(A) spektralsugar értéke? Létezik-e a
1
lim —A"
n—oo T

hatarérték (a valaszt indokoljuk), és ha igen, akkor mennyi

az értéke? (6 pont)
6. Valaszoljunk az alabbi kérdésekre!
1. Hogy szél az Eckart—Young-tétel? (2 pont)
2. Hogy sz6l a Frobenius-Ké&nig-tétel? (2 pont)

7. Hogyan allithato el szinguléris érték szerinti felbontasa-
bol a polarfelbontasa? Igazoljuk, hogy a felbontasbeli matri-
xok teljesitik a polarfelbontasnal elsirt feltételeket! (6 pont)



