A. Fels6bb matematika (2.zh. 2015-05-08) Neptun: Neév: Gyv:
7>

1. Hatarozzuk meg az 2. Egy 8 x 8-as A matrix sajatértékei 1 és 2. Az A —1
hatvanyainak rangja rendre 5, 4, 3, 3, az A —2I hatvanyainak

011 rangja rendre 7, 6, 5, 5. Irjuk fel Jordan-féle normalalakjat!

A=10 11 (5 pont)
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métrix szingularis felbontasat! Hatarozzuk meg azt az 1-
rangld B maétrixot, mely 2-normaban a legkdzelebb van az
A matrixhoz, azaz melyre a |[B — All; minimélis! (5 pont)



1 00
3. Az A matrix Jordan-féle normalalakja [0 1 1|. Irjuk
0 0 1

fel A miniméalpolinomjat, és hatarozzuk meg azt a legkisebb
foktt p polinomot, melyre p(A) = V/A. Ennek alapjan szé-

100
mitsuk ki az A = |—1 1 1| matrix kobgyokét (melynek
0 0 1

Jordan-féle normalalakja a fenti matrix)! (6 pont)

4. Trreducibilis-e és primitiv-e az A matrix, és mennyi a

2-normaja?
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(5 pont)



5. Valaszoljunk az aldbbi kérdésekre! 6. Igazoljuk, hogy ha A egy tetszbleges komplex matrix,
1. Mit jelent az, hogy az A matrixnak x altalanositott akkor AYA 6nadjungalt és pozitiv szemidefinit! (6 pont)

sajatvektora? (1 pont)
2. Mit tudunk egy nem negativ irreducibilis matrix spekt-
ralkoron 1évs sajatértékeirsl? (2 pont)

3. Mit jelent az, hogy egy maétrix ,permuticiématrixok
konvex linearis kombinacioja”? (2 pont)



7. Legyen A =

N W
w = O
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a) Hatérozzuk meg az |A o és ||Al; értékét!
b) Mennyi e méatrix spektralsugara?
¢) Ha p jeloli A spektralsugarat, létezik-e az limn_,oo(%A)"

hatarérték?

d) Ha létezik az el6z6 hatarérték, hatarozzuk meg! (8 pont)



