Alapmiiveletek

(1) Legyen z; := 3 — i és 2z := 2i + 5. Végezziik el az alabbi miiveleteket,
és abrazoljuk az eredményt a komplex szamsikon:

= . 1. 21
21, a1tz 2z o o

(2) Hozza algebrai alakra a m tortet!

(3) Oldja meg a kovetkezs egyenleteket:

i\ 2 .
(a) (%) = 1+Z_ m—l{iy

(b) 3—2i)(z+2iy) =x+2i+1

Trigonometrikus és exponencialis alak

(1) (a) Hozza algebrai alakra a kovetkezs komplex szamokat:
s, 3e7iE; odiT 21T

(b) Hozza exponencialis alakra a kovetkezé komplex szamokat:
1+i; V3—i; 2V3i—2.
(2) Hasznalja a komplex szamok exponencialis alakjat az alabbi miveletek
elvégzésére:

1+iv3, 1. 1. 14
V3—i ) 1447 /37 1—i”

(3) A trigonometrikus és az exponencialis alak kozotti Gsszefiiggés szerint
e = cosx + i sinx, amibdl

(e” + e_“’) és sinz = i (e“ - e_i’”) .

1
CoST = —
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Hasznalja fel ezt az alabbi trigonometrikus azonossagok bizonyitasara:

(a) cos2z = cos®x — sin’ x;
(b

(c
(d

sin 2x = 2sin x cos 7;

cos(z £ y) = cosx cosy F sinz siny;

)
)
)
)

sin(x 4+ y) = sinz cos y £ cos x sin y.



Hatvanyozas, gyokvonas

(1) Adja meg a kovetkezo komplex szamok algebrai alakjat:
L+ (1= VI—i V=i Vi

(2) Oldja meg a kovetkezs egyenleteket:

(a) 27 = 2%

(b) 2°+2234+2=0.

Komplex szamok és geometria

(1) Milyen geometriai miiveleteknek felelnek meg az alabbi komplex tran-
szformaciok?
22y 2 Z 2 zAw, 22w 2 Dz o

ahol w egy rogzitett nemnulla komplex szam.
(2) A siknak mely halmazait hatarozzak meg az alabbi formulak?

() 12| <2; |z2—1]<2; [22—-1]<2; 1<|z—i+2]<2
(b) = =1; [z=1>|z—il; |2|>]z—i+il;

zZ—1

(c) Rez?2=1; Tmz2=1; Rex?2=0; Tmz*>=0.




