Valészintiségszamitas vizsgadolgozat
Mérnok informatikus szak
2010. januar 15.
Megoldés

1. A; : az i-edik jatékhoz 1 db 1j, és 2 db haszndlt labdat vesziink ki, i =
1,2,3.

A kérdezett valdszintiség: P (A1 A2A3) (1 pont)
A szorzasi szabdlyt haszndalva:
P (AlAQAg) =P (Al) P (AQ | Al) P (Ag | A1A2) (3 pOIlt)
P (4)) = {f! (2 pont)
8\ (7
P(Ay | Ar) = (1(25%) (2 pont)
DE)
P (Ag | A1A2) = (15) (2 pOI’lt)
2. Fx(z)=1-¢e"2t>0 (1 pont)
Fy(t) = PY <t)=P(3X><t) (1 pont)
- pPlx< \/z _F \/z (1 pont)
= 3 =1'x 3 pon
= 1—e2Vs
t / t
fr(t)= (1 —e? 3) = \/—137672 3 (1-1 pont)
ha t > 0, kiilénben 0. (1 pont)
E(Y) = E(3X%)=3E(X?) =3 (02X + (EX)Q) (2 pont)

Sa(ie () e

3
2
/vagy a varhaté értékre masképp E(Y) = [tfy(t)dt (2 pont) = ... (2
pont)/
3. P(X<Y)=P(X-Y <0) (1 pont)
Felhasznalva, hogy fiiggetlen normalisok 6sszege és kiilonbsége is normalis
eloszldst, X — Y is normadlis eloszldsu lesz. (2 pont)



A paraméterek:

EX-Y)=EX)-E(X)=1 (1 pont)
Mivel fliiggetlenek: (1 pont)
o?2(X-Y)=02(X)+0%2(Y)=13 (1 pont)

Tehdt X —Y € N (1,v13).
fgy
P(X<Y)

P(X-Y <0)=Fx_y(0) (1 pont)
0—-1
1

. Harommal oszthat6t gy dobhatunk, ha vagy hatost, vagy harmast dobunk,
ezért Y = X + Z, ahol Z a 3-as dobdsok szdma. (2 pont)

EY|X) = EX+Z|X)=EX|X)+E(Z]|X) (1 pont)
X+E(Z]X) (2pont)
ZeB(10—i,1), ha X =14, (2 pont)
hiszen a 10 — i nem hatos dobédsnal mindig % az esélye a harmasnak.
Ezért E(Z | X =) =(10—1i) 2 (1 pont)

ésigy E(Y | X) =X+ (10— X) 1 = 1044X (2 pont)

. A v paraméter egy T becslése torzitatlan, ha E (T) =v. (1 pont)

E(Ty) = 2E (Yn) =2E (X;) (1 pont)

I
[\]
po| e

=v (1 pont)

tehat T} torzitatlan.

Mivel X* = max{X1, Xa,..., Xp}, ezért

Fx;(t) = (Fx, ()" = (£)" (2 pont)
Derivélva: fx:(t) =n (i)n_l 1 (1 pont)

/Ovtfxz(t)dtz/ovn(%)ndt

1 PANGaAd
vl — = v
n+1 v o n+1

E(X})

n




(2 pont)
E (T3) = “HE (X}) = v, tehdt T} torzitatlan.
Egy T becslés hatdsosabb egy T’ becslésnél, ha kisebb a szdrésa. (2
pont)
6. EgyenlStlenség helyesen (5 pont)
bizonyités (5 pont)



