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1. Egy automata gép 2 kg liszt feliratú zacskókba adagol X mennyiség½u
lisztet, ahol X 2 N (m; 0; 002) eloszlást követ. Min½oségi követelmény
az, hogy 99% legyen annak a valószín½usége, hogy a zacskó liszt-tartalma
nem kevesebb 2 kg-nál. Mennyire állítsák m-et, hogy ez teljesülhessen?

Megoldás: P (X < 2) = FX (2) = �
�
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Tehát m�2
0;002 � 2; 33, ahonnan m � 2 + 0; 002 � 2; 33 = 2; 00466:

2. Az X és Y valószín½uségi változók együttes eloszlását tartalmazza az alábbi
táblázat:
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Mekkora a p paraméter értéke? Függetlenek-e X és Y ? cov (X;Y ) =?

Megoldás: 50p = 1 =) p = 1
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cov (X;Y ) = 0:

3. Legyen az X és Y valószín½uségi változók együttes s½ur½uségfüggvénye:

fX;Y (x; y) =
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�
, ha x; y 2 (0; 1)

0 , egyébként
:

Számolja ki, az E (X j Y = y) regressziós függvényt!

Megoldás: fX(y) = fY (y) =
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5 ; y 2 (0; 1) :
fXjY (x j y) = fX;Y (x;y)

fY (y)
= 6x2�6xy+6y2

2�3y+6y2 ; x; y 2 (0; 1) :
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4. Mennyi a valószín½usége annak, hogy 100 darab független és azonos elosz-
lású valószín½uségi változó összege a [0; 40] intervallumba esik, ha egy ilyen
változó eloszlása a [0; 1] intervallumon egyenletes?

Megoldás: A centrális határeloszlás tételb½ol tudjuk, hogy
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5. Tekintsük a f0; 1g állapotter½u,

� =

�
0; 2 0; 8
0; 1 0; 9

�
átmenetvalószín½uség-mátrixszal adott Markov-láncot! P (X0 = 0) = 1:Mi
a 0 állapotban való tartózkodás idejének eloszlása és várható értéke?

Megoldás: Jelölje Z a 0 állapotban tartózkodás idejét.
P (Z = 0) = P (X1 = 1 j X0 = 0) = 0; 8
P (Z = 1) = P (X1 = 0 j X0 = 0) �P (X2 = 1 j X1 = 0) = 0; 2 � 0; 8
P (Z = 2) = P (X1 = 0 j X0 = 0)�P (X2 = 0 j X1 = 0)�P (X3 = 1 j X2 = 0) =
(0; 2)

2 � 0; 8
P (Z = k) = (0; 2)
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6. Ismertesse az egymintás u-próbát! (Mik az el½ozetes feltételek, mi a null-
hipotézis, mi a próbastatisztika, hogyan döntünk?)

Megoldás: AdottX1; X2; :::; Xn 2 N (m;�0)statisztikai minta, ahol �0 > 0
ismert. A nullhipotézis az, hogy m = m0; ahol m0 ismert. A próbasta-
tisztika:
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Döntés: a nulhipotézist elfogadjuk, ha
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