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1. Feladat. Allapitsuk meg a kovetkez6 numerikus sorrél, hogy konvergens-e, és ha igen, akkor

abszolut vagy feltételes a konvergencia?

Z —, ahol k£ >0 adott.
— n!

2. Feladat. Tekintsiik a kovetkez6 fiiggvénysorozatot:
x

n =1 -

fule) =14+

Allapl’tsuk meg konvergenciatartomanyat és hatarfiggvényét! Egyenletesen konvergens-e a
fiiggvénysorozat a konvergenciatartomanyan? Ha nem, van-e olyan részhalmaza a konvergenci-

atartomanynak, ahol egyenletesen konvergens?

3. Feladat. Hatarozzuk meg a kovetkezé hatvanysor konvergenciatartomanyét!
oo n
1
S (i-p)
n
n=1

4. Feladat. Hatarozzuk meg a kovetkezo hatarértéket, ha l1étezik.

% —xy
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5. Feladat. Hatarozzuk meg az f parcidlis derivéltjait ahol 1éteznek.

3 — 2
f(z,y) == 21;2Tyy2 (z,) # (0,0);
0 (ZL‘,y) = (O, 0)



1. Feladat. Allapl'tsuk meg a kovetkez6 numerikus sorrél, hogy konvergens-e, és ha igen, akkor

abszolut vagy feltételes a konvergencia?

E —, ahol k>0 adott.
n!
n=1

1. Megoldés. A faktoridlis miatt a hdnyados kritériummal érdemes prébalkozni (2p). A sor
pozitiv tagi, ha konvergens, akkor abszolit konvergens (1p).
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»1-0=0<1, (2p)

igy a sor abszolut konvergens (1p).

2. Feladat. Tekintsiik a kovetkez6 fiiggvénysorozatot:
x

n =1 —

fale) =14

Allapl'tsuk meg konvergenciatartomanyat és hatarfiggvényét! Egyenletesen konvergens-e a
fiiggvénysorozat a konvergenciatartoméanyan? Ha nem, van-e olyan részhalmaza a konvergenci-

atartomanynak, ahol egyenletesen konvergens?

2. Megoldas. Mivel n — oo esetén £ minden z-re 0-hoz tart (2p), a sorozat konvergenciatar-

toménya az egész szamegyenes (2p), és hatarfliggvénye az azonosan 1 fiiggvény (2p).

A sorozat nem egyenletesen konvergens egész értelmezési tartomanyan, hiszen pl. € < 1 esetén
akdrmennyinek valasztjuk is n-et, |(1+£) — 1| =[%| > 1 > ¢, ha |z| > n (2p). S6t, akdrmilyen
nagy is n, a hatarfiiggvénytdl vald eltérés tetszolegesen nagy lehet, ha z abszolit értéke elég
nagy.

A sorozat azonban egyenletesen konvergens akarmilyen korldtos halmazon, hiszen ha |z| < K,
akkor [(1+2) — 1] =|%| < £ <¢ han > £ (2p).

3. Feladat. Hatarozzuk meg a kovetkez6 hatvanysor konvergenciatartoméanyat!
- (1-3)
> (-1
n
n=1
3. Megoldas. A konvergenciasugarra vonatkozé képlettel (2p):
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Ennek reciproka is 1 (1p). A hatvanysor kozéppontja xo = 0 (1p), igy a sor abszolit konvergens
a (—1,1) intervallumon (2p). Ha z =1, a > 1°(1 — %) sor tagjai nem tartanak 0-hoz, ((1 —
Lyn LA 1) igy a sor itt divergens (2p). Ha x = —1, az Gsszeg tagjai szintén nem tartanak
0-hoz (1p). [gy a sor divergens a (—1,1) intervallumon kiviil (1p).

4. Feladat. Hatarozzuk meg a kovetkezo hatarértéket, ha l1étezik.
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4. Megoldas. A hatérérték 3 alaki (2p), ezért dtalakitjuk a tortet.
2 z(o—y) 2 x(ﬁf\gz(\\//;ﬁ/@ £ (Vx4 /y), hax #y. [gy a keresett hatdrérték 4v/2
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(2p).
5. Feladat. Hatarozzuk meg az f parcidlis derivéltjait ahol 1éteznek.

f(x,y) = x? +y2 ’ (ﬂj,y) 7& (070)a
O’ (ZE,y) = (0,0)

3p + 3p

5. Megoldas. Ha (z,y) # (0,0) akkor
(o y) = 622 (2* + %) — (22° — y*)2x
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Ha (z,y) = (0,0) akkor | 2p + 2p
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