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Zarthelyi dolgozat

A zérthelyi idétartama 90 perc. Szamolégépet lehet hasznalni. Amennyiben egy feladat mashogy nem ren-
delkezik, a szadmszerii végeredményeket 4 tizedesjegyre kerekitsiik, vagy normal tért alakban adjuk meg.
Minden feladat 10 pontot ér. A teljes pontszdm eléréséhez a megoldés menete is sziikséges, beleértve az
egyes lépéseknél felhasznélt tulajdonsagok és tételek jelzését. A vizsga els6 30 percében nem lehet a termet

elhagyni.

1. Egy urnéban 10 piros, 10 fehér és 10 sirga golyé van. Véletlenszeriien kihtzunk visszatevés nélkiil
6t darabot. Mi a valésziniisége, hogy a hizott goly6k kézott nincs piros? Feltéve, hogy nem haztunk
pirosat, mi a valésziniisége, hogy legaldbb egy sargat huztunk?

2. Egy terméket harom gyarban éllitanak elé. Az {izemek eltéré kapacitassal mitkédnek, igy az elsében a
termékek 30%-4t, a masodikban a 20%-4t gyértjik, a maradék pedig a harmadik iizemben késziil. Az
elsé gyarban 1évé gyartésoron minden 1000 legyartott termékbdl 10, mig a mésodik gydrban minden
2000-bél 15 hib4s. A harmadik gyartésoron legyartott termékek 98%-a hibatlan. A boltban véletlen-
szertien levesziink egy ilyen terméket a polcrél, azonban a megvasarldsa utédn azt tapasztaljuk, hogy
hib4s. Mi a valésziniisége, hogy a termék az elsé gydrban késziilt?

3. Két szabéalyos dobdkockaval dobunk, jeldlje X a dobott szamok oOsszegét, Y pedig a szorzatukat.
Déntsiik el, hogy fiiggetlenek-e az {X paros} és az {Y < 4} események.

4. Jorddn Mihdly, a 12. A testneveléstanira kosarlabdat tanit a didkoknak, és hogy szérakoztatobba
tegye az Orat, fogadni akar az osztallyal, hogy be tud dobni egymaés utédn 7 biintetét. A didkok,
ismerve Mihaly képességeit és izlését is egyben, belemennek a fogadasba a kovetkezd, Mih4ly szamara
igen elényds szabalyokkal: Mihély legfeljebb 7-szer, de csak az elsé kihagyott biintetdig prébélkozhat.
Ha mar az elsét elrontja, nem kap semmit (az osztaly pedig egész 6ran jatszhat). Ha az elsd bemegy,
1 darab Taré Rudit nyer, ezutdn minden bedobott biintetével dupldzza a nyereményét, tehét két
bedobott biintetéért 2, haromért 4 Tairé Rudi jér, stb. Az elsd elrontott vagy a hetedik bedobott
biintets utan a jaték véget ér, és Mihaly megkapja a mér elért nyereményét. Hatdrozzuk meg a Mihaly
altal nyert Tré Rudik szamanak varhat6 értékét, ha tudjuk, hogy a biintetéket egymastol fuggetleniil
1/2 valésziniiséggel dobja be.

5. Véletlenszeriien valasztunk egy 7 és egy r2 szamot a (0;1) intervallumbél, majd rajzolunk a sikon egy
origb koézépponti, r, sugart kort, illetve egy 7o sugart kort, melynek kézéppontja az (1;0) pont. Mi a
valészintisége, hogy a két kor metszi egymaést?

6. Az X folytonos valészintiségi valtozo6 eloszlasfiiggvénye:

0, hat <0,
Fx(t)={ avt, hate (0;4],
1, hat >4,

ahol a € R egy paraméter. Hatdrozzuk meg o értékét és az X varhat6 értékét.



