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1. Legyen X exponencilis eloszldst val6sziniiségi véltozé, melynek varhat6 értéke 0,5. Legyen Y = X2, (a)
Vezesse le Y stiriiségfiiggvényének a képletét! Utaljon rd, hogy a képlet mely tartomdnyon érvényes! (b)
Szdmolja ki Y véarhat6 értékét!

Megoldas:
(a) Mivel X exponencidlis eloszlasu, €s a varhat6 értéke 1/2, ezért a paramétere 2. (1 pont)

A t(z) = 2% a [0, oo] intevallumon (ahol az exponencidlis eloszlds stirtiségfiiggvénye nem nulla) monoton
novekedd, igy a

a(y) = Ft ) (1 (w)

képlet alkalmazhat6. Innen Y stirtiségére g(y) = 0,hay < 0, és

1 2V
gly) =22V — = ©
2 Vi
hay >0 (5 pont)

(b)
E(Y) = E(X?),

ami épp a 2 paraméter(i exponencidlis eloszlds masodik momentuma. Tanultuk, hogy ez 2/22 = 1/2, de
aki nem emlékezett, az két darab parcidlis integraldssal megkaphatta. (4 pont)

2. X egyenletes eloszldsi 0 és 1 kozott. Y feltételes eloszldsa az X = x feltétel mellett egyenletes eloszlds O és
x? kozott. (a) Adja meg (X,Y) siiriségfiiggvényének a képletét! (b) Adja meg Y siiriség- vagy eloszldsfiig-
gvényének a képletét! A (b) kérdésben On vdlaszthat, hogy melyiket adja meg. Utaljon rd, hogy a képletek mely
tartomdnyokon érvényesek!

Megoldas:
(@)

filz) =1 0<z<1)

(1 pont)
1

Pnlyle) = 5 (0<y<a®<1)

(2 pont)
1

f(@,y) = f1(2) f2p (y]z) = p O<y<a?<1)

(3 pont)



(b)

— 00

faly) = mf(x,y)dx=/1;dx={‘1] L1 ey«

(4 pont)

3. Tegyiik fel, hogy sarki boltban kaphat6 kenyér silya normadlis eloszlast kovet o szérdssal. Ellendrizni akarjuk,
hogy az "1 kg-os kenyér" stlydnak a varhat6 értéke 1 kg-e. Ezért megmériink n darab kenyeret, és kiszdmoljuk
a sulyuk atlagét. 95 % -os szignifikancia szint mellett elfogadjuk-e, hogy a varhat6 érték 1 kg, ha (a) o = 0,05
kg, n = 10, és az 4tlag = 0,98 kg? (b) o = 0,05 kg, n = 100, és az atlag = 0,98 kg?
Néhdny tény: ®(0) = 0,50;®(0,5) = 0,69; &(1) = 0,84; ®(1,5) = 0,93; ®(2) = 0,98; ®(2,5) = 0,99
Megoldas:

(a)
1
B=a"! <;rp> — 1 (0,975) ~ 2
o 0,05
b= —=B=-"=2
vn V10
Azt vizsgiljuk, hogy X - 1o beleesik-e a [—f); b] intervallumba. Most X - o = 0.02, b pedig alulrél
becsiilhets 29°2 = 0, 025-tel, tehdt valéban, X — o € [—b; b, igy elfogadjuk a nullhipotézist.
(5 pont)
(b) Ebben a részben csak az n, azaz a mintaeclemszam valtozott. Tehat B = 2, és
0,05
b= —=2=0,01
/100
Mivel most a 0, 02 nem esik bele a [—0, 01; 0, 01] intervallumba, ezért a nullhipotézist elutasitjuk.
(5 pont)

4. Tanultuk, hogy a VARP, illetve a STDEVP utasitdssal egy adatrendszer variancidjat (szérasnégyzetét), illetve
szoérdsat kozvetleniil ki lehet szamitani. Vazolja j6l érthetSen, hogy hogyan lehet kiszamitni egy tiz adatbél 4ll6
adatrendszeer szérasat a VARP, STDEVP (és ezekhez hasonld) utasitasok hasznalata nélkiil!

Megoldas:
A helyes megoldés az aldbbi Excel f4jlbol kiolvashat6:
20091130_zh2_vetier_4-ik_feladat_megoldasa

A megoldés pontozdsa:

Az adatrendszer atlagdnak helyes kiszamoldsa (piros cella): (2 pont)
Az atlagtdl val6 eltérések négyzeteinek kiszamoldsa (zold celldk): (4 pont)
Az atlagtdl valo eltérések négyzetei dtlagdnak (a variancidnak) a kiszdmolasa (lila cella): (2 pont)
Gyokvonas: (kék cella): (2 pont)

Aki nem adatrendszerrel dolgozott, hanem eloszl4ssal, O pontot kapott.
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