
ANAL�IZIS(1) VIZSGADOLGOZAT II. r�esz 1999. janu�ar 12.
M}uszaki Informatika szak Munkaid}o: 60 perc

BME, Term�eszettudom�anyi Kar, Matematika Int�ezet, Anal��zis Tansz�ek

1. Feladat (12 pont)

Bizony��tsa be, hogy a harmonikus sor divergens!

2. Feladat (14 pont)

Az �altalunk tanult m�odon vezesse le

ex; ax; lnx; log
a
x

deriv�altj�at!

3. Feladat (20 pont)

Mondja ki Weierstrass I. �es II. t�etel�et! Az ut�obbit bizony��tsa be!

4. Feladat (26 pont)

Adjon egy el�egs�eges felt�etelt lok�alis sz�els}o�ert�ek l�etez�es�ere di�erenci�alhat�o f�uggv�eny eset�ere!

Bizony��tsa be! (A sz�uks�eges r�eszt is!)

5. Feladat (28 pont)

Mit �ert�unk als�o ill. fels}o integr�alk�ozel��t}o-�osszegen? Milyen tulajdons�agait ismeri? (Bi-

zony��that is.) Adja meg a Riemann integr�alhat�os�ag de�n��ci�oj�at! Mutasson p�eld�at (in-

dokl�assal!)

{ korl�atos, de nem integr�alhat�o f�uggv�enyre

{ olyan integr�alhat�o f�uggv�enyre, melynek nincs primit��v f�uggv�enye.

6. Feladat (22 pont)

a) Mutassa meg, hogy az an = n

p
n; n > 3 sorozat szigor�uan monoton cs�okken}o!

b) Konvergens-e az al�abbi sor?
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a) Mikor mondjuk, hogy janj = �
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? Igaz-e az al�abbi �all��t�as?
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