Sztochasztika I. zarthelyi

2010. aprilis 1.

1. Adottak koordinataikkal az altalanos helyzeti sikbeli Py, P, ..., P,,Q, R pontok. Javasoljon
hatékony algoritmust annak az eldontésére, hogy létezik-e 3 vagy 4 pont a P;-k koziil, amelyek
konvex burka tartalmazza a [Q, R] szakaszt.

2. Definidlja az IP nyelvosztélyt, és mondja ki azt a két tételt, amelyet tanultunk réla (bizonyités
nem sziikséges).

3. Mondja ki Lovéasz Lészlé lokalis lemméjat, és vazolja a hipergrafok szinezésével kapcsolatos
alkalmazasat.

4. Ismertesse a 2-univerzélis hash-csaldd fogalmat és az 6ran tanult alkalmazésat (itt indokldsok
nem sziikségesek).

5. Adja meg az RP nyelvosztaly definicidjat, és a vele kapcsolatban tanult tartalmazasi relacidkat.
[smertesse az RP-teszt fogalmét, és nevezzen meg hozza konkrét példat.

6. Az n bites z,y € {0,1}* szavak egyenléségét ujjlenyomat-médszerrel ellenérizziik: egyenletes
eloszldsu véletlen p primet vélasztunk az [1, n?] intervallumbdl, majd az f,(z) és f,(y) ujjlenyo-
matokat Gsszehasonlitjuk. Adjon minél jobb fels6 becslést a médszer P(f,(z) = f,(y)|x # y)
hibavaldszintiségére.

7. Az n kilonbozé elemet tartalmazé A[l : n] tombot gyorsrendezéssel rendezziik, és n > 8.
Tegytik fel, hogy a tomb elemei n6vekvé sorrendben e; < ey < - -+ < e,. Hatarozza meg annak
a valdsziniiségét, hogy az e3 és eg elemeket valamikor az elsd particiondlo fdzis befejezése utdan
osszehasonlitjuk.

8. Az F falomban a k; < ky < --- < k, kulcsokat taroljuk. Az F-et tanult algoritmusokkal
kezeljiik, igy az alakja fligg a véletlen prioritdsok vélasztdsatol. Jelentse A;; azt az eseményt,
hogy a k; kulcsot tartalmazé cstics Ose a kj-t tartalmazé cstucsnak. Igaz-e, hogy
(a) Agy és Ay fiiggetlen események?

(b) Ay és Asy flggetlen események?
Indoklas sziikséges.

A dolgozat 6sszpontszama 85. A feladatok koziil az els6 6t 8-8 pontot ér, az utolsé harom pedig
15-15-6t.



