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2011. oktober 12. Szerda I. Zarthelyi A csoport (50 perc) -- Megoldasok Bev. Mat. BME

Rakjuk n6vekvs sorrendbe az aldbbi szamokat :

A= 210929+1 _ 221003 5_6 B = log, 20— log, 5= Iogzl?:l, C=sin 31T”zsin (57z+%) =sin (7z+%) =—sin %z—O.S,
—tg5—ﬂ:—tg(£+ﬂ):—tg£:—1 = D<C<B<A . (8 pont)
4 4 4
5 a6 o8 L 4. 2 _
A P B 1Lt IR ECC I W I N (8 pome
3°+3 3*.(3+1) 64 4 4 4
x? - 25 X2 —5x 16+ Xx-(x—28)
Hozzuk a lehet6 legegyszer(ibb alakra : ( > : > : > =
X“+9x+20 x“-16 X
Xx=5)-(x+5 Xx—4)-(x+4 x2 x—4 X2 X
_( )(+)‘( )(+),2 R . 5 = . (8 pont)
(x+4)-(x+5) X-(x-5) X* —8x+16 X (x—4) x—4

Abrézoliuk az f(x)= 1 + fliggvényt és adjuk meg az inverzét ! ( 10 pont )
Filiggvénytaranszformacidval abrazolva f grafikonjét : D¢ = R\{1}, Rf =R \{1},

1 X p .
az yZT grafikont az X tengely mentén 1-gyel jobbra f injektiv wi. V¥ X, %o €D 1+ 2 14 2 = X=X .
toljuk, majd az Yy tengely mentén 2-szeresre nydjtjuk, X - Xp -1
és ezt 1-gyel felfelé eltoljuk. igy az inverze létezik :

| f inverzének meghatérozasa :
| Df,1=Rf=R\{1},

Loy=1/x I|: X=1++ = X—1=+

2, y = 1f(x1) \ f (X)_l f (X)_l

3.y = 2/(x1) 2 III"-. II"-..\ \ o X ; 1 _ - 1 P ffl()() = 1 + 2 1

\ | A f1(x) -1 X —
! \\._ \\

Megj.: Rf_l =D; =R\{1},

Ha f grafikonjat koordinatatranszformdcidval &brazoltuk volna, akkor az
1 . ) .
77:? fluggvénygrafikont kellett volna abban a &,7 koordinatarendszerben

abrézolni, melynek origdja az X,y koordinatarendszer (1,1) pontjaban van,
tengelyei parhuzamosak az X,y tengelyekkel, s az egység a vizszintes

tengelyen valtozatlan, az ordinatatengelyen pedig kétszeres. (Vagy forditva!)

2(x+1)-(x-2)3 =3 (x+1)% - (x—2)?

Adjuk meg az f(X)= ( )6 fliggvény értelmezési tartomanyat és zérushelyeit ! (8 pont)
X—2
D =R\{2} ( u.i. a nevezében nem allhat zérus )
F(0 = 2(x+1)- (x=2°-3(x+D)?-(x-2)* _ (x+1)-(x-2)%(2(x-2)-3(x+1)) _  (x+1)-(-x-7)
(x-2)° (x-2)° (x-2)*

= f(x) = 0 pontosan akkor, ha X=-1 vagy X=-7 , tehdt f zérushelyei —1 és —7

1
Legyen h(x)= és X)= In(2x) .  Mivel egyenld h(g(X és h(x)) ? ( 8 pont )

(x) ot 9(x) (2x) (9(x)) g(h(x))
1 2 ) 1
) . Megj. : Dhogz(%,+oo) , Dgohz(—l,+oo)

h(g(X))=m ' Q(h(x))=|n(m
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2011. oktdber 12. Szerda I. Zarthelyi B csoport (50 perc) -- Megoldasok Bev. Mat. BME

1. Rakjuk ndvekvé sorrendbe az aldbbi szamokat :

_1 _1
A= (4f2)2710929 _ 5. (210929 2:%, B:I09210+I092%:Iogz(10~%):3, C = 0.008 3:3/%:5,
tgl3—7[—tg(37r+—) —tg—: = A<D<B<C . (8 pont)

2. Jo—a5oosis> 5 _ [0 5?5+ (“5) =|2-V5 |- f+—:— % :-% (8 pont)

5 x=y | 0E-yD)° _ oy xey [ [y :
) 2 — N0 2 .2 i . (8 pont)
(x+y) (x=y) (X+ y) (x—y)* x+y)* (x-y) y

n
252 .(-)" - (-5)"
4. Hozzuk a leheté legegyszeriibb alakra : S ) =

(ﬁ)n+2_(ﬁ)n+(\/§)2n+4

5".((-1)-(-5))" 52N 25" 1 25
_ (z(n) (-9) — = — = - :__(_)n . ('8 pont)
2-(¥2)2" +4-(V2) 6-(2) 6-2 L
5. Llegyen f(x)=sin(2x) és g(x)= x2+1 . Mivel egyenld f(g(x)) és g(f(x)) ? (8 pont)
F(g0))=sin(2:Y x*+1) Megi: D.g=R (=D ),

o(f(x)= 3 sin?(2x)+1, Dyt =R ( =Df ) .

2x- (x=1)% - (x-2)2 = 2x% (x-1) - (x - 2) - (2x - 3)
(x=2)*- (x-1*

6. Adjuk meg az f(x)=

fliggvény értelmezési tartomanyat és zérushelyeit ! (10 pont)

Di =R\{1 2} ( u.i. a nevezBben nem é&llhat zérus )

o2 (x=1)2 (x=2)2—2x® (x=1)-(x=2)- (2x=3) _ 2x-(x—=1)-(x=2)-((x=1)-(x—=2) = x-(2x=3)) _
f(X)— 4 4 - 4 4 -
(x=2)"-(x-1) (x=2)"-(x-1)

_ 2x~(—x2+2) _ 2x~(2—x2)

x-2°% (x-0*  (x-2)* (x-1)°

= f(xX)= 0 pontosan akkor, ha x=0, V2 vagy -2 , tehat f zérushelyei O, V2 e -2
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