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1. Két szabalyos kockat feldobunk. Jelentse X a paros dobasok szamat, Y
pedig a dobott szamok 6sszegét. Adjuk meg X és Y egyuttes eloszlasat!
Flggetlenek?

Megoldas: Az alabbi tablazatban az oszlopok tetején szerepelnek az X
lehetséges értékei, a sorok elején pedig az Y értékkészletének megfeleld
szamok allnak. Az (i,j) koordinataknak megfelel6 cellaban a P(X = i, Y =)
valészinliségek talalhatok. X € B(2, ).

v X 0 | 1 | 2 | Yperemeloszlasa
2 w00 =
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7 0 % 0 %
8 w0 % £
9 0 % 0 %
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Xperemeloszldsa | + | + | + 1

Lathatd, hogy X nem fliggetlen Y-tdl, hiszen
pLP(X=2,Y=2)=0%PWX=2)-P(Y=2) = 2%

2. Az X Y valbszinliségi valtozo par egyuttes slriségfliggvénye

ax-y)* ,0<xy<1
fX,Y(x»y) = , ,
0 , egyébkent

Mennyi az a paraméter értéke? Szamolja ki a két valtozé kovariancigjat.
Megoldas:
11 1 1
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1= aJ‘J‘xz —2xy + y2dxdy = aJ‘I:"% —x2y+xy2:|0dy = aJ‘% —y+yidy =
00 1 0 0
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fx(8) = fr(6) = 6Ix2—2xt+t2dx =6[+ -1+ =6r-61+2,0<1<1
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EX = EY = [66 622 +2udt = [ % -26 +£]) = 4,
0



3. Egyszerre dobalunk fel ismételten egy szabalyos kockat és egy
szabalyos pénzérmét. Akkor allunk meg, amikor azt tapasztaljuk, hogy a
kockan 6-os van és/vagy a pénzen fej. Mekkora annak a valdszinlsége, hogy
ugy fogjuk befejezni a dobas-sorozatot, hogy 6-ost kaptunk a kockan és a
pénzen irast.

Megoldas: Jeldlie X az els6 6-osig tartd dobasszamot, Y az elsé fejig tartd
dobasszamot. A keresett valoszinliség:
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4. Legyenek X e B(2,%) és Y € Po(1) figgetlenek. Legyen tovabba
Z=X-YésV=2X+7Y. Szamolja ki Z és V korrelacios egyutthatojat.
Megoldés: 6°Z = 6*’X+06’Y = 4+ +1 = 2,6’V =40’X+0’Y = L +1 =2
cov(Z,V) =26°X-0’Y = § -1 = —5

9
cov(Z,V) -+ _ _
R(ZV) = “gai = 5 = —25 /13 = ~0.05547
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5. Legalabb hany medgfigyelés kell ahhoz, hogy egy 2-nél nem nagyobb
szorasu valdszinlségi valtozo értékeinek atlaga 95%-os valdszinliséggel a
varhato érték 0,1 sugaru kdrnyezetébe essen?

Megoldés: A Csebisev-egyenlétlenségbél: P(LX, —m| < 0,1) > 1 — <X —

n(0,1)?
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