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1. Legyen X 1 = 2 paraméter(i Poisson eloszlasu valdszinliségi valtozé. Adja meg az EQ2 + X)? és
o%(4 + 3X) mennyiségeket, amennyiben léteznek.
Megoldas: EX = 2,6%X = 2,EX? = 62X + (EX)? = 6.
EQ2+X)? = 4 +4EX+ EX? = 18,6°(4 + 3X) = 62(3X) = 96°(X) = 18.

2. Egy dobozban kilenc golyé van, 3 fehér, 3 zold és 3 piros. Egyesével addig huzunk visszatevés nélkil
a dobozbdl, amig piros golyét nem kapunk. Jeldlje X a kihuzott golydk szamat, Y pedig a kisérletben
kihuzott fehér szinl golydk szamat. Adja meg az egyuttes eloszlasuk tablazatat. Fliggetlenek?

Megoldas:
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X és Y nem fuggetlenek, mertpl. P(X =1,V =1)=0ésPX =1) = % és
PY=1)=++3++<i+L = Lathato,, hogy 0 + -
(Ellendrzés: + + - + > +1eg + = + = + 57 = 1)

3. Legyen X exponencialis eloszlasu A = 3 paraméterrel, Y pedig normalis eloszlasum = -1 és o =2
paraméterekkel. Tudjuk, hogy X és Y fliggetlenek egymastol. Szamolja ki az alabbi mennyiségeket:
a)cov(X-2Y,X+2Y) b.)EQRX-4Y) c.)o2(2X-4Y+153).

Megoldas: a.)

cov(X - 2Y,X+2Y) = EX?> —4EY? - ((EX)* - 4(EY)*) = 6°X-40’Y = L — 16 = -1 = —15.889
b.) EQX-4Y) = 2EX-4EY = 2 +4 = 14 = 4.6667

C.) 622X —4Y +153) = 46%(X) + 1662(Y) = + + 64 = 350 = 64.444

4. Legyenek X e B(10,+) (binomiélis) és ¥ € Po(2) (Poisson) eloszlasu fliggetlen valészinliségi
valtozok. Adja meg az egyuttes eloszlasukat. Ha V' = 2X -1 és W = 2 — 5Y, akkor szamolja ki a R(V, W)
korrelaciés egyutthatot.

Megoldas: P(X = i,Y = j) = P(X = i) - P(Y = j) = (")(£)"($)""" - Ze2,i = 0,1,...,10; = 0,1,2,...
Mivel X és Y flggetlenek voltak, igy V és Wis fluggetlenek maradnak Ezért a korrelaciés egyutthatojuk 0.

5. Az X,Y egyluttes sliriségfiggvénye

0,82x* +xy+1?) ,ha0<x<1,0<y<1
fx,y) = -~y .
0 egyebkeént
Szamolja ki a P(Y < X) valoszinliséget és X varhato értékeét.

1 x
Megoldés: P(Y < X) = [[  0.8(2x* +xp+y?)dvdy = [ [0.8Qx% +xp+y?)dvax =
0

y<x,0<x<1,0<y<1
1

1
= [0.8(20 + 4 + ) dw = [ L&gy = 138 — 0.56667

1
EX = II0.8(2x3+x2y+xy2)dydx= J‘0.8<2x3+%+§>dx=
0

00
= 0.8+ (L +L+1)y=2-0.66667



