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Vizsgadolgozat

. Irjuk fel az aldbbi definiciét, illetve allitast:

(a) Hogyan definidljuk az X = (X, ..., X,,) valdszintiségi vektorvaltozo kovarianciamatrixat?
(b) Legyen X folytonos valésziniiségi valtozo, és g : R — R fliggvény, amire E (g(X )) létezik.
Fejezzuk ki E (g(X )) értékét az X slriuségfiggvényének segitségével.

Béla minden héten vaséarol 3 sorsjegyet. Mindig két kiilonb6zo tipusi sorsjegy koziil valaszt, de
mindig csak egy tipusbdl vasarol 3 darabot. Az A tipusu sorsjegyek koziil atlagosan minden
12-edik nyer, mig a B tipustnal 10% a nyerési esély. Szabalyos dobdkockaval donti el melyik
sorsjegybdl vasaroljon az adott héten. Ha 1-est vagy 2-est dob, akkor az A, kiilonben a B tipust
valasztja.

a) Mennyi a valészinlisége annak, hogy Béla az adott héten legaldabb egy sorsjeggyel nyer?

b) Feltéve, hogy az adott héten nyert, mennyi a valészintisége, hogy az A tipusbdl vésarolt?

Hering kapitany 20 éves koraban kezdett haldszni a hajéjaval. Halasztarsaival minden év végén
Osszehasonlitottak az egy év alatt hajéjukon fogott halak Gsszsilyat. Megallapitottak, hogy az
egy halaszhajon kifogott halak Gssztomegének atlaga 150 tonna, szorasa pedig 30 tonna. Az
évek soran nem valtozott az eloszlas, és az egyes évek fogasai egymastol fiiggetlenek. Valoszini-
ségszamitasi tudasat felhaszndlva, a kapitdny arra jutott, hogy egy adott hajé eddigi (attdl az
évtél kezdve, amikor 6 elkezdett hajozni) Gsszes fogdsanak Ossztomegének, szérasa 150 tonna.
a) Hany éves a kapitany?

b) Mennyi a val6szintisége, hogy az eddigi évek alatt (amidta a kaptitdny halaszik) egy haldsz-
hajon fogott halak 6ssztomege tobb, mint 3%-kal meghaladja az egy hajora vonatkozo6 osszfogas
tomegének varhato értékét?

. A huncut manodk utkoézben falatoztak Mikulas zsdkjabol, ezért az utolsé hazhoz érve mar csak

két kiillonb6z6 méretii csokimikulas maradt, de a hazban 4 gyerek lakott. Nem merték bevallani
Mikulasnak, ezért ketten koziiliik gyorsan megfogtak a két csokit, és egymastol fiiggetlentil
véletlenszertien beledobtak egy-egy gyerek csizméjaba. A gyerekek koziil ketten, Andi és Bea,
mindig féltékenyen figyelték egymas ajandékat. Legyen X az Andi altal kapott csokimikuldsok
szama, és Y annak az eseménynek az indikatora, hogy ugyanannyi csokit kapott Andi és Bea.
a) Adjuk meg X és Y egytittes eloszldsat. Figgetlen-e a két valdszintiségi valtozd?

b) Adjuk meg X és Y kovarianciajit, valamint Z = —2X + 3 szérasat.

. Legyen (X,Y) olyan folytonos valdsziniiségi vektorvaltoz6, aminek stirtiségfiiggvénye

Fry () = a-e 32 haO<aés0<y,
XYALY)= g egyébként.
a) Hatarozzuk meg « értékét! b) Adjuk meg az E(X -Y +2- X?3 +1|Y) regressziot!

Valahanyszor Gazsi bacsi eltor egy botot, a toréspont a bot kézépsé harmadan egyenletesen
helyezkedik el. Gazsi bacsi most kézbe vesz egy 15 centiméter hosszu botot, eltori, majd a bal
kezében 1év6 darabot ismét eltori. Adjuk meg a masodik torés utan a bal kezében maradé darab
hosszanak stirtiségfiiggvényét.

Tudnivaldk: A vizsga idotartama 100 perc. Szamologépet lehet hasznédlni. A szamszert megoldaso-
kat 4 értékes jegyre kerekitsiik. A teljes pontszam eléréséhez a megoldas menete is sziikséges, beleértve
az egyes 1épéseknél felhasznalt tulajdonsdgok és tételek jelzését. A vizsga elsé 30 percében nem lehet
a termet elhagyni.
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0,9978
0,9984

0,9948
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0,9979
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