Neév:

FelsMatInf AlkAlg 3. vizsga 19-01-15 Neptun:

A wvizsga feladatainak eredményeit mind erre az oldalra kell
irni, de a mellékszdmitdsok is beadanddk! Minden papirlap jobb
felsé sarkdn legyen rajta a név és a Neptun-kdéd! A feladatok
megolddsdhoz semmilyen segédeszkoz nem haszndlhatd! Sikeres a
vizsga ha az elért pontok szdama legaldbb 12.

1. Igaz—Hamis I[H (4 pont — minden hiba —1)

a) Egy linearis A : Vg — Vg transzforméaci6é pontosan akkor
diagonalizalhato, ha minden v € Vg vektor egyértelmiien
elsall A kiilonbo6zs sajatértékeihez tartozo sajatvektorai-
nak Osszegeként. ]

b) Egyetlen zérusmatrixtol kiilonb6zd nilpotens matrix sem
diagonalizalhato!

¢) Ha két 5 x 5-0s matrix mindegyikének {—1,0,1} a spekt-
ruma, akkor kongruensek.

d) Minden valés pozitiv szemidefinit matrixnak egyetlen
négyzetgyoke van.

e) Ha A € C™*", akkor C" elgéll annyi A-invarians altér
direkt Gsszegeként, ahany kiilonb6z6 sajatértéke van. E]

2. Vilaszoljunk az alabbi kérdésre, illetve egészitsiik ki a
mondatot valamely tétel vagy definicié alapjan!

a) A Cayley—Hamilton-tétel szerint barmely A € F**" mat-
rixra

b) Mi a diagonalis alakja az R™-et az z1 +x2+...+2, =0
hipersikra merglegesen tiikr6z6 transzforméacionak?

¢) Legyen FF egy test. Melyek az F — F linearis leképezések?

Az x+—

d) (2 pont) Az alabbi tablazatban parositsuk Ossze a bal
felében talalhato méatrixtulajdonsagokat a jobb oldalan
talalhato hasonlosag-tipusokkal, ahol néhol a diagonélis
alak elemeire is adunk tovabbi feltételt. A valaszt a sza-
mok szerint névekvs sorrendben adjuk meg, pl. 1E 2B
3C 4A 5D.

3. Adjuk meg a kivetkez$ egyenletrendszer sortérbe esd

egyetlen optimalis megoldasat: (4 pont)
3x—6y = 2
2r+3y= 3
6x 4+ 2y = -2
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3 7? métrix Frobenius-,

(4 pont)

4. Hatarozzuk meg az A = {

2- és oo-norméajat!

matrix hasonlésag  diagonéalisok
1: valés szimmetrikus ~ A: unitér egységnyi absz.ért.
2: 6nadjungélt B: unitér
3: normalis C: unitér imaginérius
4: ferdén 6nadjungalt D: ortogonélis
d: unitér E: unitér valos

e) Azt mondjuk, hogy a valés A és B méatrixok kongruensek
(A = B), ha

f) (2 pont) Szamitsuk ki az e® matrixot, ahol A Jordan-
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5. Hatarozzuk meg az A = [1 1] matrix Perron-vektorait

és az

hatarértéket! (6 pont)

6. Adjuk meg az A maétrix Jordan-alakjat és egy Jordan-
béazisat, ahol (4 pont)
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