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1. A (0; 2) és (0; 3) szakaszokon választunk találomra egy-egy pontot, legyenek
ezek x és y. Mennyi a valószín½usége, hogy az x; y és 2 hosszúságú szaka-
szokból szerkeszthet½o háromszög?
Mo.: A háromszög szerkesztésének feltétele, hogy bármely két oldal összege
nagyobb a harmadiknál: x+ y > 2; x+ 2 > y és y + 2 > x:
A feltételek a [0; 2] � [0; 3] téglalapban egy négyszöget határoznak meg,
aminek területe: 6� 1
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2. Az X;Y valószín½uségi változó pár együttes s½ur½uségfüggvénye
fX;Y (u; v) = 2
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Mo.: A keresett valószín½uség:
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3. Legyenek X;Y 2 N (0; 1) függetlenek és Z = 2X � Y + �:
a.) Számolja ki az E (Z j X) regressziót!
b.) Számolja ki Z-nek az Y -ra vett lineáris regresszióját!
Mo.: a.) E (Z j X) = E (2X � Y + � j X) = E (2X + � j X)�E (Y j X) =
= 2X + � � 0
Vagy, mivel normális esetben a regresszió lineáris:
Z 2 N
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; cov (Z;X) = 2�2X = 2;

E (Z j X) = l (Z j X) = cov(Z;X)
�2X (X �EX) +EZ = 2X + �

b.) a = cov(Z;Y )
�2Y = �1; b = EZ � aEY = �; azaz a lineáris regresszió:
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4. 2P (A) = 2P (A j B) = P (B j A) = 1
2 :

a.) Számítsa ki P (A+B)-t!
b.) Függetlenek-e A és B?
Mo.: a.) A feltételekb½ol:
P (AB) = P(B)
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b.) Mivel P (AB) = P (A) �P (B) ; ezért A;B függetlenek!

5. LegyenX1; X2; :::; Xn az f(x) = #�x�(#+1); x > 1; # > 1 s½ur½uségfüggvényhez
(Pareto-eloszlás) tartozó minta.Adjuk meg a # paraméter maximum likelihood becslését!
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Mo.: L (x1; x2; :::; xn; #) = #n
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6. Mondja ki a nagy számok Csebisev-féle törvényét!
Mo.: LegyenekX1; X2; :::; Xn; ::: azonos eloszlású, véges szórású, páronként

korrelálatlan (páronként független) valószín½uségi változók. Zn = 1
n
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az átlagok sorozata. Akkor minden " > 0 esetén P (jZn �EX1j � ")! 0;
ha n!1:
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