Kiegészités 2.

Allitas: Pésa tételébdl kivetkezik Ore tétele.

Bizonyitas:

Azt kell igazolnunk, hogy a Pdsa-tétel egy gyengébb feltételbdl jut ugyanarra a kovet-
keztetésre (hogy van Hamilton-kor), vagyis, hogy a Pdsa-tételben szerepld feltétel mindig
teljestil, ha az Ore-tételbeli feltétel teljesiil.

Tegyiik fel, hogy ez nem igaz, és legyen GG olyan graf, amire az Ore-féle feltétel teljesiil,
ugyanakkor a Pésa-féle nem. Ha a Pdsa-féle feltétel nem teljesiil, akkor 3k < %, amire
dr < k. Rogzitsiink egy ilyen k-t. Mivel d1 < dy, < k < 5 a k legkisebb fokszdmértékhez
tartozé csicsok koziil barmely kettének a fokszamosszege kisebb, mint n. Az Ore-féle
feltétel viszont teljesiil, ami csak gy lehetséges, ha ez a k csiics paronként 0ssze van kotve
egymassal. Ekkor - mivel fokszdmaik nem nagyobbak k-nal, de k& — 1 szomszédjuk mar
van - mindegyik legfeljebb egy tovabbi csiccsal lehet osszekotve a maradék n — k koziil.
Mivel azonban n — k > k (hiszen k& < %) a maradék n — k cstics kozott maradni fog
olyan, amelyiknek nincs az elobbi k£ csics kozott szomszédja. E csics minden szomszédja
a maradék n—k csics koziil keriil tehat ki, igy a fokszama legfeljebb n—k —1. Eszerint ezen
cstcs, és az elsé k csics barmelyike egyrészt osszekotetlen, masrészt fokszamaik Osszege
legfeljebb n — k — 1+ k =n — 1, ami ellentmond az Ore-féle feltételnek, amirdl feltettiik,

hogy teljestul. Ez az ellentmondds bizonyitja az allitast.



