Analizis 2 informatikusoknak, 2. ZH 2016.04.18.
BMETE90AX22

Munkaidé: 50 perc

Max. pontszam: 30, Ponthatérok: 12— 2, 16.5- 3, 19.5- 4, 24-5

1. FELADAT. ((1+3)+2p) Az aldbbi két sor koziil az egyik konvergens, a
mésik pedig divergens.

UBNC I N
=2

k=

N

a) lgazoljuk a sorok ezen tulajdonsagait! b) A konvergens sort a k = 49-es
tagig Gsszeadva s49 = 0.44059 adédik. Adjunk becslést arra, hogy ettél az
értéktol legfeljebb mennyivel térhet el a sor osszege!

2. FELADAT. (34+3p) Legyen

> cos(5*x)
= Z 4k
k=2
a) Mutassuk meg, hogy az s(x) fiiggvénysor egyenletesen konvergens
az R halmazon! b) Igazoljuk, hogy a limy,_os(x) hatdrérték létezik, és
szdmoljuk is ki!

3. FELADAT. (14+2+2+41p) Adjuk meg az alabbi hatvanysor xp bazispontjat,
konvergenciasugardt és konvergencia-tartomanydt! Hol abszolut konver-
gens a hatvanysor?

4. FELADAT. (1424241p) irjuk fel az
1

3
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f(x) =

fliggvény xo = 0 bazispontt Taylor-sordt! Adjuk meg a sor konvergencia-
sugarat, az f*(0) értéket (elemi miveletekkel felirva), valamint (rjuk fel az
f'(x) fliggvény Taylor-sorét is (ezt is az xo = 0 pontban)!

5. FeLaDAT. (3+3p) Adjuk meg az alabbi hatarértékeket, amennyiben
léteznek (sziikség esetén vizsgaljuk a szerepld kétvaltozds fliggvények érté-
keit az y = x, y = 0 és y? = x gorbék mentén)!
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Max. pontszam: 30, Ponthatérok: 12— 2, 16.5- 3, 19.5- 4, 24-5

1. FELADAT. ((34+1)+2p) Az alabbi két sor koziil az egyik konvergens, a
masik pedig divergens.

a) lgazoljuk a sorok ezen tulajdonsédgait! b) A konvergens sort a k = 99-es
tagig 6sszeadva sg9 = 0.35039 adédik. Adjunk becslést arra, hogy ettél az
értéktdl legfeljebb mennyivel térhet el a sor 6sszege!

2. FELADAT. (343p) Legyen
= cos(4kx
st = 3_ .

k=3

a) Mutassuk meg, hogy az s(x) fiiggvénysor egyenletesen konvergens
az R halmazon! b) lgazoljuk, hogy a lim,_os(x) hatarérték létezik, és
szamoljuk is ki!

3. FELADAT. (14+2+2+1p) Adjuk meg az alabbi hatvanysor xp bazispontjat,
konvergenciasugardt és konvergencia-tartomanydt! Hol abszolut konver-
gens a hatvanysor?
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4. FELADAT. (142+42+1p) frjuk fel az
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V16 — x2
fliggvény xo = 0 bazispontl Taylor-sordt! Adjuk meg a sor konvergencia-
sugarat, az f¥(0) értéket (elemi miveletekkel felirva), valamint irjuk fel az
f'(x) fuggvény Taylor-sordt is (ezt is az xo = 0 pontban)!

fx) =

5. FELADAT. (3+3p) Adjuk meg az alabbi hatarértékeket, amennyiben
léteznek (sziikség esetén vizsgaljuk a szerepld kétvaltozds fliggvények érté-
keit az y = x, y = 0 és y> = x gorbék mentén)!
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