1. Vizsgazarthelyi megoldasokkal
1998/99 té1 L. évf. 13.-18.tk.

1. Legyen E tetszOleges halmaz. Mely A, B C E halmazokra &ll fenn, hogy ANB =0 és AUB = E?
Allitasat indokolja! - -
MO. A=B mertz €A ~ 2¢B ~ x2€B ~ ¢ B ~ x€ A vagyisz € A iff z € B.

2. Hatdrozza meg a kovetkez6 hatarértékeket!
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MO. a) e, mert az a, = 1+ > — e? részsorozata.
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3. Létezik-e, és ha igen mennyi a lim sinz-lnz ?
r—0+
. sinx
MO. sinz -Inz =

-xlnz — 0 ha = — 0+,
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mert ha & — 0+, akkor z-lnx — 0 és — 1.

4. Egyenletesen folytonos-e a az f(r) = 2 fiiggvény az I = (0,1) intervallumon?
MO. Igen, f folytonos a [0, 1] zart intervallumon, igy ezen és vele persze ennek minden részintervallumén,
koztiik I-n is egyenletesen folytonos.

5. Van-e gytke az 2'°° — 1002 — 1 =0 egyenletnek és ha igen hany?

MO. Legyen f(z) = 2! — 100z — 1, f'(z) = 1002° — 100. Ez pontosan akkor nulla, ha 2% = 1
azaz ha x = 1 és itt monoton n6vé moédon valt eldjelet a derivalt, tehdt minimuma van. A figgvény a
minimumbhely el6tt szigorian monoton csokkend, utdna szigortian monoton névo és mindkét végtelenben
a hatéréréke plusz végtelen, tehat f(1) < 0 és a folytonossidg miatt Bolzano tétellel pontosan két gyoke
van.
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MO. Parcialis integréldssal: / xe® dx = xe“:|(1) - / efdr=e—(e—1)=1
0 0



