ANALIZIS 1. 2. ZARTHELYI, « varians 2014. november 20.
Mérnok-informatikus szak BME, Mat. Int., Analizis Tsz. Munkaidé: 50 perc

1. feladat (10 pont)
Hol és milyen tipusi szakadésai vannak a kovetkezs fiiggvénynek? A szakadési helyeken
hatarozza meg a bal és jobb oldali hatarértékeket!

|z — 2| sin(x — 1)
— 3z +2

fz) =

lehet szakadasa, azaz a nevezd Zérushelyein.
2| si —1
x=1: lim f(zx)= lim [z = 2] sin(x )— —1- 1——1

z—1+ =1+ r—2 x—1

szakadas Van.

T — 2| si -1
r=2: hm f(z) = lim | |sin(z — 1)
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=41 sinlzisinl

vanTp.

Megoldas: Tanult tételek szerint f folytonos, igy csak az értelmezési tartomany hataran

Mivel a féloldali hatarértékek léteznek, végesek és megegyeznek ezért itt megsziintethetd

Mivel a feloldah hatarértékek leteznek végesek de kiilonbozdek, ezért itt véges ugras

2. feladat (7+4=11 pont)
A derivalt definicivjanak alapjan hatarozza meg az

r—1
r+1

fz) =

fiiggvény derivaltjat, és irja fol a fliggvény grafikonjat az o = 2 pontban érinté egyenes
egyenletét!

. , _flx) = f(2) 3 —1)—(z+1)
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Az xy = 2-beli érintSegyenes: y(z) = f'(2)(x —2) + f(2) = (x —2)+ § =35

Jip

3. feladat (4+4=8 pont)
Hatarozza meg a kovetkezs fliggvények derivaltjat!

0) f(x):,/g—j[f, B g(x) = € arsh(z? + 2).

Megoldas:
1 2z(e”+1) — (22 4 2)e”
1. f = 4p.
f (I) 5 2212 (6,7: + 1)2
eT+41

2. ¢'(x) = 2e* arsh(z? 4 2) + €** 7 2.75
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4. feladat (5+5=10 pont)
Hatéarozza meg a kovetkez6 hatarértékeket!

. 2 2
a) i 2R, b lim 2t =7
z=0  tg*(x) z—0+
Megoldas:
! 4
—Az
in(222) 9L’H V1 — 474 2 cos®
1. g @) $LH ) VI et Zeosr @ ~2.1=25p.]
z—0 tg (gr) z—0 thl’ 1 20 y/1 — 44 sinx
cos? x
Inz =L’H 1
2. xlir&(x Inz) = xllr& 1n/—i == xlirgl+ _1//3;2 = xlirgl+ —r = O, ezért mivel e®
. T _ 1 zlnz __ 0 __
folytonos a 0-ban, xliggrx = mlg& e =e = 1

5. feladat (11 pont)
Vizsgalja meg, hogy hol konvex, konkav az

fla) = ae

fiiggvény! Hol van a fliggvénynek inflexiés pontja?

2% (22* + 4o + 1)
f'(@) = 01p.| <= 222 +dr+1=0 < z=—14+2/21p.|

Megoldas: D; = R. f'(x) = 2we*™ +222e**, és " (x) = 2e**+222e*" + 212> +124e*” =

| =00 1= [ 1= []-1-F 14+ 3| -1+ || -1+ 3 o0
f konvex inflexio konkav inflexio konvex‘ 2p. ‘
1 + 0 - 0 + 2p.
Az f fuggvény konvex a | — oo, —1 — */75] és a [—1 + g,oo[ intervallumon, illetve
konkav a [—1 — ‘/757 -1+ ‘/75] intervallumon. Inflexioja van a —1 — \/75 ésa —1+ \/75

pontokban.




