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1. Feladat. Hatarozzuk meg, hogy hol és milyen lokélis széls6értékei vannak az

f(z,y) = day — z* — y*

fiiggvénynek.

2. Feladat. Adjuk meg az f(z,y) := zy(18 — x — y) fiiggvény legnagyobb és legkisebb értékét
és ezek helyét a [0, 12] x [0, 12] négyzeten.

3. Feladat. Szamitsuk ki az alabbi integralt

Lo
/ / e’ dx dy.
0 Jy

4. Feladat. Szamitsuk ki az alabbi integralt

4 r2 3
/ / sin (— — x) dx dy.
1 Jym 3

5. Feladat. Adjuk megaz f(z,y) := arctan (y) fliggvény kettls integraljat az alabbi egyenlétlenségekkel

megadott T' tartomanyon
w2+ >4
2 +y* < 16
y=>0

y< .
V3



1. Feladat. Hatarozzuk meg, hogy hol és milyen lokalis széls6értékei vannak az

f(z,y) == day —z* — y*

fiiggvénynek.
Megoldas. A parcialis derivaltak

Folz,y) = 4z — 49°.

A
4y — 423 =0
4r — 43 =0
egyenletrendszer megoldésa
71 =0,y =0,
=1,y =1,

A Hesse matrix

4 —12¢?
(a) Mivel
0 4
det H(0,0) =
0
indefinit, nincs szélséérték.
(b) Mivel
—-12 4
det H(1,1) =
4 —12
negativ definit, lokalis maximuma van.
(c) Mivel
—-12 4
det H(—1,—1) =
4  —12

negativ definit, lokalis maximuma van. [




2. Feladat. Adjuk meg az f(z,y) := zy(18 — x — y) fiiggvény legnagyobb és legkisebb értékét
és ezek helyét a [0, 12] x [0, 12] négyzeten.
Megoldas. (1) A tartomany belsejében:

folz,y) = y(18 —z —y) + zy(-1)
fo(wy) = x(18 —x —y) + xy(-1).

A
1822z —y=0
18—z2—-2y=0
egyenletrendszer megoldédsa
Ty =6, y; = 6.

2)z=12,0<y < 12.
Ekkor f(12,y) = 72y — 1242, Igy kapjuk

(3)y=12,0 <z <12
Ekkor f(x,12) = T2z — 1222 [gy kapjuk

(4) x =0 vagy y = 0. Ekkor az f fliggvény konstans, 0.

El6z6ek alapjn,

(6,6) max. hely, értéke f(6,6) = 216.
(12,12) min. hely, értéke f(12,12) = —864. W




3. Feladat. Szamitsuk ki az aldbbi integralt

Lo
/ / e’ dx dy.
0 Jy

Megoldas. Az integrandus az adott tartomanyon folytonos, tehat az integral 1étezik . Az
e fiiggvénynek nincs elemi fiiggvényekkel kifejezhetd primitiv fiiggvénye. Ha a tartomdnyon
forditott sorrendben integralunk ,
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4. Feladat. Szamitsuk ki az alabbi integralt

4 p2 23
/ / sin (— — aj) dx dy.
1 Jyy 3

Megoldas. Az integrandus az adott tartoméanyon folytonos, tehat az integral létezik . Ha
a tartomanyon forditott sorrendben integralunk :

2

4 2 3 2p| 2 po? 3 2p ’
/ / sin <x——x> dx dy/ / sin (x——x> dy dx-/ {ysm (——x)] dx
1 Jyy 3 1 1 3 1

2p| 3 2p 3 2 2 2
-/ :v —1 sm(%—x) da: [—cos(x——x)} =—cos=—+cos==0. N

5. Feladat. Adjuk megaz f(z,y) := arctan ( ) fiiggvény kettos integraljat az alabbi egyenlétlenségekkel

megadott T' tartomanyon

:U2+y224
x2+y2§16

y=>0
x

el

y <

Megoldas. Polarkoordinatdkra tériink &t:

T =T COS Y, :rsingp, 2<r<4, 0<p< %



Ekkor

arctan (rsm(gp)) -rdrde

rcos(y)
/ prdrdp
4
® dap) r dr)

/ arctan d/\2
P

arctan(tan(p))r dr dy

2
.y
=
)




