2022/2023/1 Analizis 1 informatikusoknak 1. PPZH «

Megoldés

1. feladat 24 pont

(a) Adja meg

z:<3_42)_(2+2), és w=(1+\/§z)2022

1—2

valos és képzetes részét!

(b) Adja meg a 23 + 122 + 22z polinom komplex gyokeit!

Megoldas:

(a) 1—=5 (1-=5) (141 1-5+1—5* 6—4
a Z = — = —=
1—1 (1 —12)(1+72) 1—12 1+1’

Rez=3,Imz = —2

14+ V31 = V1+3 = 2, és mivel Im(1 + v/31) = V3 > 0, ezért argw =

Re(1 3 B
arccos Re(l +v31) = 60°. Igy |w| = 2%°% és argw = 0°, mert 2022 oszthato
|1+ \/§z|

6-tal. Tehat Rew = 22922 és Imw = 0

(b) 284122422 = 2 (22 + 12 4 2) gyokei 2y = 0 6s 295 =

tehat z9 =1 és 23 = —22.

2. feladat 26 pont

—2+\/—1—4-1-2_ —1+ 3
2 2

Hatéarozza meg az

e a,=vVn2+n—+n?2—n; o b, = Vn?2+n— Vn?—mn;

sorozatok hatarértékét, ha léteznek!

Megoldas:

ea, = Vni+n — Vn2—n = Vnitn—vni—n) (Vni+n+vni-n) =
! vn2+n+vn?—n
(n®+n)— (n*—n) 2n 2

— = — 1/13p.
vVn24+n+vn2—n Vn2+n+vn2—n \/1+1+\/1_l

e Han > 2, akkor 0 <b, < vV2n2-—-1= W(C/ﬁ)z—l —1—1=0, igy a renddrelv

miatt b, — 0




3. feladat 26 pont

Hatarozza meg a

® c, =

n

(—1)"(—n)® +Tn* +10n* 4+ 6 _(n-3 2”“‘
3n% +9n3 — 8n ’ * =\ Ts :

sorozatok hatéarértékét, ha léteznek!

Megoldas:

DT 106
. n n2 ' pi ' pb .
® &= 9 8 = 0;
n ne

4. feladat 24 pont

Hatéarozza meg az

$2022 _ $2021

flz) = | 72022 | ;2021

fiiggvény alabbi hatarértékeit, ha léteznek!

o lim f(x); e lim f(z); o lim f(z);
Megoldas:

T 2022 1 — —
. T . r 1.
o lm f(z)= lim (m) ‘ 1 1{7p.

2021

) . x r—1 ) .
¢ xlg(r)li fle) = xlgéli (M) ' lz+1] £1-(=1) = F1, igy /H}Eéf(‘ﬁ)
* lim f(z) = O[4p.|




