2. Vizsgazarthelyi megoldasokkal
1998/99 té1 L. évf. 13.-18.tk.

1. Adjon meg két olyan pontot, mely rajta van az x —y+2z = —3, 2z+y+2z = 1 sikok metszésvonalan!
MO. PL. z =0-~val —y+2z= -3, y+ 2z =1, amib6l 4z = —2, tehat y = 2, igy P, = (0,2,—%) és
ugyanigy pl. y = O0val x +2z = -3, 2x + 2z = 1, amib6él o = 4, tehdt z = —%7 igy
P, = (4,0, —%) . VAGY: Mésodikbdl az els6t levonva: 42y = 4, {gy y = t,x = 4—2t,z = 0.5(2—2x—y) =
=05(1—-8+4t—1t) = —% + %t a metszésvonal, tehdt pl. ¢ =1,3-al: P, = (2,1,-2), P, = (—2,3,1).
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2. Hatérozza meg a kovetkezd hatarértékeket! a) lim (2 + 2) b) lim (1 + 2)
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mert <1 + 2) —e? <3< 9, hiszen az a,, = (1 + ) — €2 részsorozata.
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3. Legyen f(z) =e" és g(z) = f(f(f(%))) (x #0),9(0) =0. Hol nem folytonos a g fiiggvény, és itt

milyen szakadasa van?
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MO. lim g(z)= lim ¢’ = lim e =00 és lim f(z)= lim e
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tehdt az origéban masodfaju szakadasa van, masutt folytonos, mert elemi fiiggvény.

4. Legyen n tetszéleges nemnegativ egész. Hatdrozza meg a lim 2"e”® hatdrértéket!
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MO. L’Hospitalt felhasznédlva, n—re vonatkozdé teljes indukciéval belatjuk, hogy lim x"e™® = 0 minden
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természetes n—re. Valébann = 0 esetén e~

az indukciés hipotézis alapjan.

5. Abrézolja vazlatosan a gyokok, a szakadasi helyeken és a végtelenben vett hatarértékek és a szélscérték-

helyek meghatdrozédsa alapjén az f(z) = 1 a: fliggvényt!
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MO. Csak az x = 1-ben szakad. lim f(z)= lim f(z)=—-o00, lim f(z)= lim f(z)= o0,
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flz) = Q(E(SQ) , ami az origéban noévekedden, x = 2-ben csokkenben valt eléjelet, igy lokdlis minimuma
Tz —

van az origéban, f(0) =0, lokdlis maximuma pedig az x = 2-ben, f(2) = —4.
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6. Legyen f(z) =xsin— (x #0), f(0) =0. Van-e primitiv fiiggvénye f-nek a [—1,1] intervallumon?
x
MO. f mindeniitt folytonos (origén kiviil elemi fiiggvény, origéban korldtos és nulldhoz tarté szorzataként
nulldhoz tart), {gy minden integrélfiiggvénye primitiv fliggvénye, és ez szintén a folytonossdg miatt min-
deniitt 1étezik.



