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1. Feladat. Hatarozzuk meg, hogy hol és milyen lokélis széls6értékei vannak az
f(z,y) = dzy + 2* +¢*

fiiggvénynek.

2. Feladat. Adjuk meg az f(z,y) := zy(12 — x — y) fiiggvény legnagyobb és legkisebb értékét
és ezek helyét a [0, 8] x [0, 8] négyzeten.

3. Feladat. Szamitsuk ki az alabbi integralt

2 5 ,
/ / ye® D7 dx dy.
0 J1+y?

4. Feladat. Szamitsuk ki az alabbi integralt
yr V2
/ / sin Va3 dx dy.
0 y2

5. Feladat. Adjuk megaz f(x,y) := arctan (y) fliggvény kettOs integraljat az alabbi egyenlétlenségekkel

megadott T' tartomanyon
w2+ >1
2 +y? <9
y=0

yﬁ\/gx.



1. Feladat. Hatarozzuk meg, hogy hol és milyen lokalis széls6értékei vannak az

f(x,y) =day+ 2" +y'

fiiggvénynek.
Megoldas. A parcialis derivaltak

fi(z,y) = 4y + 4a°

f;(x, y) = 4z + 4°.

A
4y +423 =0
dr +4y° =0
egyenletrendszer megoldésa
zy =0,y =0,

A Hesse matrix

1222 4
H(z,y) = .
(2, y) [ 4 127 ]
(a) Mivel
0 4
det H(0,0) =
0
indefinit, nincs szélséérték.
(b) Mivel
12 4
det H(1,—-1) =
4 12
pozitiv definit, lokalis minimuma van.
(c) Mivel
12 4
det H(1,—-1) =
4 12

pozitiv definit, lokalis minimuma van. [ |




2. Feladat. Adjuk meg az f(z,y) := zy(12 — x — y) fiiggvény legnagyobb és legkisebb értékét
és ezek helyét a [0, 8] x [0, 8] négyzeten.
Megoldas. (1) A tartomany belsejében:

fol@,y) =y(12 —z — y) + zy(-1)
fo(zy) =x(12 =z —y) + ay(-1).

A
1222 —y=0
12—2—2y=0
egyenletrendszer megoldédsa
Ty =4,y = 4.

(2)z=80<y<8.
Ekkor f(8,y) = 32y — 8y2. gy kapjuk

I2 = 8, y2 =
1'4 = o yil =

B)y=8,0<z<8.
Ekkor f(z,8) = 32z — 8z2. Igy kapjuk

ys =8, 25 =0
yg =8, 15 =2
yr =8, 2. =38

(4) x =0 vagy y = 0. Ekkor az f fliggvény konstans, 0.

El6z6ek alapjn,

(4,4) max. hely, értéke f(4,4) = 64.
(8,8) min. hely, értéke f(8,8) = —256. W




3. Feladat. Szamitsuk ki az aldbbi integralt

2 5 ,
/ / ye™ V" de dy.
0 J1+y?

Megoldas. Az integrandus az adott tartomanyon folytonos, tehat az integral létezik .
Az e fiiggvénynek nincs elemi fiiggvényekkel kifejezhetd primitiviiiggvénye, kivetkezésképp
e nek sines. Ha a tartoményon forditott sorrendben integralunk ,

2 rb ) 2p 5 z—1 z—1
// yel=D dmdy// eV dy da -/ { IU] dx
0 Ji14y2 1 Jo

4. Feladat. Szamitsuk ki az alabbi integralt

Yr pn?
/ / sin Va3 dx dy.
0 y?

Megoldas. Az integrandus az adott tartomanyon folytonos, tehat az integrél létezik . Ha
a tartomanyon forditott sorrendben integralunk ,

/ / sin Va3 dx dy/ / sin Va3 dy da:/ [ysin\/x?’]
0 y2 0 0 0 0

2p] 2 Vn?
n/ :csma:?da:{ 2 2] 4 [

5. Feladat. Adjuk megaz f(x,y) := arctan ( ) fliggvény kettos integraljat az alabbi egyenlétlenségekkel

megadott 7" tartomanyon

x2+y221
<9
y=>0

y < V3z.



Megoldas. Polarkoordinatakra tériink at:

a::rcosgo,y:rsingo, 1<r <3, Oggogg.

Ekkor

2p ;
/ arctan <E> dXs / arctan (rsm(@) rdrdo
T T

r cos(p)

T .3
= /3/ arctan(tan(p))r dr dp
1




