












ANALÍZIS 1.
Mérnökinformatikus szak

1. VIZSGA
α-variáns

2021. december 22.
Megoldások

IMSC feladat (14 IMSC pont)
Jelölje {a} az a ∈ R szám törtrészét, és legyen f(x) = x ·

{

1

x

}

. Határozza meg a következő

hatérértékeket!

a) lim
x→0

{

1

x

}

; b) lim
x→0

f(x); c) lim
x→+∞

f(x); d) lim
x→−∞

f(x).

Mo. a) Az átviteli elvvel igazolható, hogy a határérték nem létezik. Legyen ∀k ∈ N+

estén xk =
1

k
és yk =

1

k+1/2
. Mindkét sorozat zérushoz tart, és

{

1

xk

}

= 0 6=
{

1

xk

}

= 1

2
.

(4p)

b) Mivel a törtrész függvény értékkészlete [0, 1) korlátos, és limx→0 x = 0 ezért

limx→0 f(x) = 0. (3p)

c) Ha x > 1, akkor 1

x
∈ (0, 1), így

{

1

x

}

= 1

x
, tehát f(x) = x · 1

x
= 1, és egyben ez a

keresett hatérérték is. (3p)

d) Ha x < −1, akkor 1

x
∈ (−1, 0), így

{

1

x

}

= 1 + 1

x
, tehát f(x) = x ·

(

1 + 1

x

)

=

x+ 1
x→−∞

−−−−→ −∞. (4p)

A ∗-os feladatokból legalább 15 pontot el kell érni. 4


