ANALIZIS (2), A kurzus OSSZEVONT VIZSGADOLGOZAT 2001. janius 18.
Miiszaki Informatika szak Munkaidé: 90 perc

1. rész

1) Feladat (20 pont).
a) Cserélje fel az integrélas sorrendjét és szamolja ki:

1 opl
S
//xmydyda:
0 Jox Y

b) Mutassa meg, hogy konvergens és a gémbi koordinatak bevezetésével szamolja ki:

1
dV =7
///V (1:2 +y2 + z2)1/2)

ahol V : 22 + y2 + 22 > R?
Jacobi det: p? sin(¥)

2) Feladat (12 pont).
Szamolja ki a
w=(2)%z
valOs és képzetes részét!
Hol differencialhaté ez a fliggvény?

3) Feladat (10 pont).
Bizonyitsa be, hogy

1
7{ dz = 271
|z—z0|=R # — %0

II. rész

1) Feladat (15 pont).

a) Hogyan donthetjiik el az egyenletes konvergenciat az uniform norma segitségével?

b) Legyen

ful) = arctan(n’z)

 na?+ V(n)’

limn—oofn(z) = f(z) =7 Egyenletesen konvergal-e az fy, az f-hez a (0, 00)-on?

z€e€R

2) Feladat (20 pont).
Bizonyitsa be a binomiélis sorra vonatkozo tételt!



3) Feladat (15 pont).
Hatarozza meg az

1, hax € [-7/2, 7/2),
f@) ={

0, ha x € [-m, -m/2) vagy x € [r/2, 7),
fliggvény Fourier-sorat és annak Osszegfiiggvényeét!
Egyenletesen konvergél-e ez a Fourier-sor?

flz+2m) = f(z),Vz € R

4) Feladat (18 pont).
Irja le a totalis differencidlhatosag, gradiens és az irdnymenti derivalt definiciokat és az
utobbi kiszamitasi modjat! (Allitasat bizonyitsa be!) Mi a gradiens jelentése? (Indokoljon!)

5) Feladat (15 pont).
Irja le az e? és az Inz ,z € C definici6it, kiszamitasi modjait és tulajdonsagait!

6) Feladat (17 pont).

Mondja ki a komplex integralokra vonatkozé Cauchy integral formulét (els6t) és bizonyitsa
bel!
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