6. Vizsgazarthelyi megoldasokkal
1997/98 té1 L. évf. 13.-18.tk.

1. Mely z komplex szdmokra igaz, hogy z + 2 =22 és z -z = 4.
MO. Legyen Rez =z ésImz=y. Ezekkel 1 =2 és 2z - 2= |22 =22+ =2+1y°> =4 ~
~ =2 oy =1V2 o 2 =v2(147)

2. Hatdrozza meg a P = (1,1,1) pontonésaze: =1+t y=1—1t, 2= —1+t egyenesen atfektetett
S sik egyenletét!

MO. Legyen P’ = (1,1,—1) € e és a = PP’ = (0,0,2), tovabbd e irdnyvektora v = (1,-1,1).
S normélvektora a x v = (2,2,0), {gy S egyenlete: 2(x — 1) +2(y—1) =0 ~ z4+y=2.

3. Adjon példat olyan szamsorozatra — ha létezik ilyen —, melyre igaz, hogy

(a) nincs véges siirlisddési értéke (b) egyetlen véges silirlisodési értéke van és nem konvergens (c) nincs
sem véges sem végtelen siirlisodési értéke (d) nincs végtelen silirlisodési értéke és nem konvergens

MO. (a) a, =n b) (a,) a b, =n és a ¢, = + Osszefésiilésével keletkezett sorozat c) ilyen nincs: ha
egy sorozat korlatos, akkor van konvergens részsorozata, ha pedig nem korlatos, akkor van végtelenbe
divergélé részsorozata d) a, = (—1)"
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5. Az aldbbi allitdsok koziil melyik igaz, melyik nem? Valaszat indolokolja!

(a) Ha egy flggvény felveszi minimumdt és maximumadt egy korldtos intervallumon, akkor folytonos ott
(b) Ha egy fiiggvény folytonos egy korldtos intervallumon, akkor felveszi minimumdt és maximumdt ott
(c) Ha egy fliggvény nem veszi fel sem minimumét sem maximumét egy korldtos intervallumon, akkor
nem korldtos ott (d) Ha egy fiiggvény nem korldtos egy korldtos intervallumon, akkor vagy minimumét
vagy maximumat nem veszi fel ott
MO. a) nem: f(z) =signx a [—1,1]-en, b)nem: f(z) =z a (—1,1)-en. ¢)nem: f(x) =z a (—1,1)—en.
d) igaz, ellenkez$ esetben az intervallumon: min f(z) = f(z1) < f(z) < f(x2) = max f(z).
6. Legyen f(x) = z|x|. Hatdrozza meg az f’ derivaltfiiggvényt, ahol az létezik, és 4llapitsa meg, hol
derivdlhat6 az f’ derivaltfiiggvény .
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MO. f(z) = —2® haz <0 és f(r) =2® haz >0, 1{gy f'(z) = —2x haz <0, f(0)=0 ( limO% =

r—> €T
= |z| — O) és f'(z) = 2x ha x > 0 azaz f'(v) = 2|x| igy f’ az origéban nem, az origé kivételével azonban
xr—

mindeniitt derivalhaté.
7. Bizonyitsa be, hogy az y = e* egyenletii gorbe x =1 pontbeli érintéje a&tmegy az origdn!
MO. Az érintd egyenlete: y —e =e(z — 1) ~ y = ex, mely dtmegy az origdn.
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