ANALIZIS (2),B kurzus OSSZEVONT VIZSGADOLGOZAT 2001. janius 18.
Miiszaki Informatika szak Munkaidé: 90 perc

1. rész

1) Feladat (6 pont)*
Gombi koordinatak segitségével irja le az alabbi térrészt!

22+ 7 + 2% <09, x>0, y>0, 2<Z0

2) Feladat (8 pont)*

//621‘/—3%7’:? T:z>0, y<0
T

3) Feladat (16 pont)*
f(2) = sin(jz)
a) u(z,y) =Ref(z) =7,  v(z,y) =Im = f(2) =7

b) Definidlja egy komplex valtozos fiiggvény derivalhatosagat és regularitasat!
Irja fel a Cauchy-Riemann-féle parcialis differencidlegyenleteket!

c) Hol differencialhato és hol regularis a fenti f fliggvény?
4) Feladat (9 pont)*
f(2) = sin(jy?)
2*(z = j)
a) Hol és milyen szingularitasa van f-nek?

b)

=% f(z)dz, Rel =7, ImI =?
|z+7]=5

II. rész

1) Feladat (10 pont)
x = e helyettesitéssel vezessen be 1j fiiggetlen valtozét az

ny" _ a:y' + 2y =z

differencidlegyenletben! Milyen tipust differencidlegyenlethez jutott?
(A differencidlegyenletet nem kell megoldania!)

2) Feladat (15 pont)

//v($2+y2)3dT=?, T:(x-2°+y" <4 y<az y>-u
T



3) Feladat (20 pont)
a) Fogalmazza meg a fliggvénysorra vonatkozé Cauchy kritériumot!
b) Mondja ki és bizonyitsa be a Weierstrass kritériumot!

¢) Mutasson példat a Weierstrass kritérium alkalmazasara!

4) Feladat (17 pont)
Adjon elégséges tételt a fiiggvény és Taylor soranak egyez6ségere! (Bizonyitson!)

5) Feladat (16 pont)
a) Milyen tulajdonsagait ismerjiik a gradiensvektornak? Allitas4t bizonyitsa be!

b) Hogyan irhato fel az u = f(z,y, z) fiiggvény Py(xo, yo,20) ponton athaladd szinta-
lakzata Py pontbeli érintésikjanak egyenlete?

6) Feladat (22 pont)

a) Definialja a Laurent sort!
Milyen esetben lesz a Laurent sorb6l Taylor sor? Indokoljon!

b)

_ sinh 2z — sin 2z

f(2)

28

Sorfejtés segitségével allapitsa meg, hogy milyen szingularitasa van f-nek z = 0-ban!
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