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1. feladat (10 pont)

Szamolja ki az
ch(z? +1)
f@) = ———

x
fiiggvény hatarértékeit az értelmezési tartomany végpontjaiban. Hol és mi-
lyen tipusu szakadésa van a fliggvénynek?

Dy =R\ {0}, vagyis a kérdéses hatarértékek a fiiggvény paritasa miatt
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Igy a fiiggvénynek a 0-ban masodfaji szakadasa van (1p), mindenhol méshol
folytonos fiiggvények kompozicioja, illetve hanyadosa, tehat folytonos (2p).

2. feladat (10 pont)
Adja meg az
5z —2*sin2, haz #0
f(m)_{O, haz =0

fiiggvény xy = 0, illetve zq = % pontbeli érintGegyenesének egyenletét.

1

f(£) = 2. Haz #0, akkor

2 2 =2
f'(z) 5 9rsins — 2% cos ~ - —
x r T

vagyis f/(71—r) B 7, igy az érintGegyenes egyenlete: y — % =T7(x—=) (1p).

oap Bh—RsinZa, 1
f(())—}lllir[l)—h =5 llzlirtl)hsulh_&

tehat a 0 pontbeli érinté egyenlete: y = 5x. (1p)



3. feladat (5-+5 pont)
Szamolja ki az alabbi hatarértékeket
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4. feladat (10 pont)
1+x

Hol konvex, illetve konkav az In = fiiggvény?

r€Dphal—2>06s1+x>0vagyis Dy = (—1,1). (2p) Ekkor
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Itt f(z) > 0, hax >0, és f’(x) <0, ha x < 0, vagyis f a (—1,0] inter-
vallumon konkav, a [0, 1) intervallumon konvex, a 0-ban inflexiés pontja van

(3p).

5. feladat (10 pont)

Adja meg az f(x) = 3arctg(2x — 5) fiiggvény értelmezési tartomanyat va-
lamint értékkészletét. Igazolja, hogy a fiiggvény a teljes értelmezési tarto-
manyan invertalhato, és adja meg inverzét, annak értelmezési tartomanyat

valamint értékkészletét.
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