1. Vizsgazarthelyi megoldasokkal
2000/01 t61 . évf. 13.-18.tk.

1. (a) Bizonyitsa be vektoralgebrai eszkozokkel a szinusz—tételt !
(b) Igaz—e, hogy a # 0 esetén a x b = a x ¢-bol kovetkezik b = c.
MO. (a) Héromszog T teriiletének duplédja két kiilonbozs oldalparja keresztszorzatdval : ¢ X a| = 2T = |¢ x b

~ |cl]al sin B = |c| b] sin a ~s '&': zig
(b) Nem: csak annyi kovetkezik, hogy a||b—c, pl. axb=ax (a+D).
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2. Hatdrozza meg a kovetkez6 hatéarértékeket! a) lim (1 — ) b) lim (3 — 3)
n—o0 n n—o0 n

MO.

3 n3 3 n nZ 1 n2
a) 0, mert végiil 0 < (1 — — = 1—— < | = —0,

n n 10

3\" 1 1
hisz persze | 1 — -~ —e 3 x 2 < 10"

b) co , mert végiil <3— 33> > 0.
n

3. Mutassa meg, hogy az f(z) = ¥/x fliggvény egyenletesen folytonos a [0,2] és az [1, c0) intervallumok-
ban! Igaz—e, hogy f egyenletesen folytonos az egész [0, cc0) intervallumon ?
1 1 ,
MO. [0,2]: Heine. [1,00]-en derivaltja korldtos: |f'(x)| = 3,278 < 3 ha x > 1. Igy persze az egész
x
jobb félegyenesen is egyenletesen folytonos, hisz adott e-hoz a két részintervallumon létez6 d—aknal és
1-nél kisebb jo lesz mindeniitt.

4. Legyen n tetszéleges nemnegativ egész. Hatdrozza meg a lirr(lH_x -(Inz)™ hatérértéket!
€Tr—
MO. L’Hospitalt felhasznélva, n-re vonatkoz6 teljes indukciéval belatjuk, hogy 1in(1)+33~ (Inz)" =0
xr—
minden természetes n-re. Valéban n = 0 esetén x ———— 0. Maésrészt, n > 1-re

r—0+
Inz)” n(nz)nti
z-(Inz)" = ( 1 ) ~ ( )1 2 = pg(lnx)" ! 7 0 az indukcids hipotézis alapjan.
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5. Abrézolja vazlatosan a gyOokok, a szakadasi helyeken és a végtelenben vett hatarértékek és a szélscérték-

3
helyek meghatdrozésa alapjén az f(z) = 1367 . fliggvényt!
MO. Gyok z = O0-ban. Csak x = 1-ben szakad. lirri flz) = lirrh_f(x) = lim f(z)=—o0,
r—>1+00 xr— r—>—00

: , 2%(3 —2x) . . e s .

hn% f@)=00, f'(z)= W , ami az origéban nem vélt el§jelet, x = 3/2-ben cstkkenden valt
r—1— T —
eléjelet, lokdlis maximuma tehdt az z = 3/2-ben van, f(3/2) = —2.
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6. / 221+ a3dx =7
’ 1 1 1k
1 1 (1+ 2 2 2
MO. / 221+ a3de = g/ 3221+ 23de = 5# =3 (2% —1) =3 (\/g—l)
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