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1) Feladat (08 pont). : o ’
beirt szabdlyos sokszogek keriileteinek a hatar-

Széamolja ki a kor keriiletét mint a

lg értéket!
A
4#;’_?:5 & = 2{3%& @
T Zm
e 2
é Al 6 = ZRM S"HIZVL O
-
L , _ - 'TI_'
Ao L = 2R
M=) 0O .
ﬂ\_‘ M—:
st /ELL M = N—Aﬂx;o Y
x 30 ¥ @
2 ‘ 2 ) Feladat (12 pont).

B , : o fy s igoban, ha ismeretes,
- fiopvénynek milyen lokélis szélsGértéke van az origéban, ha ismeretes
Aziy=y(ohiumsrety (0,0) ponton és kielégiti az aldbbi implicit
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3 ) Feladat (17 pont).
a) Mondja ki és bizonyitsa be a Rolle tételt! A felhasznal tételt (tételeket) irja le!

b) Igaz-e, hogy ha f differenciilhaté [0, 1]-ben és pontosan harom gydke van [0,1]-
ben, akkor f’-nek legalabb két gyske van [0,1]-ben ?

CL) (T) Rolle tétel:
Ha f folytonos [a,b]-n és differencidlhaté (a, b)-n és f(a) = f(b), akkor

fi(§)=0
@Weierstrass IL. tétele értelmében f-nek van minimuma és maximuma. Ha mindkett6t

a végpontokban veszi fel, akkor f(a) = f(b) miatt f(z) = konst. és igy V& € (a, b)-re
f(€) = 0. Ha valamelyiket az intervallum belsejében veszi fel, akkor ott az eldzd tétel
értelmében f'(£) = 0 (€ a szélsGértékhely).

3E€ (ab):

- A felhaszndlt tételek: .

Ha f folytonos [a,b]-ben, akkor ott felveszi az infimumat ill. szuprémumat, tehdt
van minimuma és maximuma. Vagyis 3a, 8 € [a, b], hogy

fe) =sup{f(x) : € [a,b]} :Jéllﬁl{f{xj} = max f([a, b])

f(B) =inf{f(x): = € [a,b]} (: x[éxl'i:}’]{f(ﬂ:}} = min f(a, b]})

® Ha f a c helyen differencidlhaté és ott lokdlis szélséértéke van, akkor f'(c) = 0.
(Kes € Dy)
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4 ) Feladat (30 pont).
a) (10p)
Keresse meg azokat az intervallumkat, amelyen az

f(.?‘..) g mz —3-::

fliggvény monoton! Van-e lokalis szélsértéke f-nek?
b) (6p)

lim xze'%‘a =1
=00
c) (7p) * ’
[ o]
[ xze‘i“’ dz =7
d) (7p) *

frja le a numerikus sorokra vonatkozé integral kritériumot, majd ennek alapjdn
déntse el, hogy konvergens-¢ az aIabb1 sor:
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@ Legyen f pozitiv értékil monoton csékkend fiiggvény [1,00)-en és f(k)=ar >0
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b. Ha ff(r} dz divergens
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I ; 7 ) Feladat (11 pont).
- *5 ) Feladat (10 pont). , L i : @ a) (3 p) Indokolja meg, hogy az
N ——dz =1 : .
4C j; z(z +1) @ : x=%£3+t, y=t"+t, telo,1]
B paraméteresen adott gorbe tekinthetd egy y = f(z), = € [a,b] grafikonjdnak!
_ o ) A ¥ g b) (2 p)
| = —_— d{,\ = g + ) c dz dy
S X (X4 J X X4 @ : o= Tf:?
Alx+1)+ R x = 4 @ ' ¢) @ p) * Szamolja ki a fenti gorbe szakasz alatti tartomdny teriletét!
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integralba majd hatérozza meg!
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/\ Pétfeladat.
‘ \ \g_) Csak a kettes €s a hdrmas vizsgajegy eléréséhez javitjuk ki.
8) Feladat (10 pont).
'Ei Q ’ Hatérozza meg az
f(z) = 3arcsin(5z — 2)

figgvénynek az f~! inverzét!
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